I. megoldas. Legyen a hatszdg koré irhato k kor kozéppontja O, sugaranak hosszat pedig valasszuk v/2-nek. Ekkor
az ismert teriiletképlet szerint ha P és R tetszéleges pontok k-n, akkor

(1) Topr = % sin POR< = \/52\/5 sin POR< = sin POR<.

Az O pont a hatszog belsejében van, ellenkezs esetben ugyanis a hatszog valamelyik oldala (feltehetjiik, hogy AB)
elvalasztana O-t a hatsz6g t6bbi cstucsatol (1. dbra). Ebbdl viszont kévetkezne, hogy a hatszog 6t méasik oldala mind
révidebb lenne, mint AB, vagyis nem teljesiilhetne az AB = BC' egyenlGség.

Jelolje «, B és v rendre a k korben az AB, CD és EF hurokhoz tartozo kdzépponti szogeket. Tudjuk, hogy egy
korben egyenld hirokhoz egyenl kozépponti szogek tartoznak, ezért a BC, DE és F'A harokhoz tartozd kézépponti
szogek is rendre «, 8 és v (2. dbra). S mivel O a hatszog bels6 pontja, azért

2(a+ B+v) =360°, azaz a+ 8+ =180°.
Vagyis az (1) képlet alapjan a hatszog teriilete

Tapcper =Toas +Topc +Tocp +Tope +Torr +Tora =
= 2(sina + sin 5 + sin 7).
A BDF haromszog teriilete pedig
Tepr =Tosp + Topr + Torp = sin(a+ B) +sin (8 + ) + sin (y + «).
Viszont a + 5 4+ v = 180° miatt a sinz = sin (180° — x) Osszefliggés alapjan kapjuk, hogy
sin (a4 8) +sin (8 + ) + sin (v 4+ «) = siny + sin « + sin G,

tehdt Tapcprer = 2TBpr, ami éppen a bizonyitandoé allitas.

II. megoldas. Ismert, hogy ha egy hatszog koré kor irhato, akkor a hatszog {6atloi egy ponton mennek at. Ez
Brianchon tételének specialis esete, a bizonyitds megtalalhato pl. Hajos Gy.: Bevezetés a geometridba cimid konyvében,
a 48.3. részben. Eszerint tehéat az AD, BE és CF szakaszoknak van egy kozos K pontjuk (3. dbra). Ez a pont a BDF
haromszog belsé pontja, mert a BE, DA és FC szakaszok rendre a DBF, FDB és BF D szogtartoményokban vannak,
kozos pontjuk tehat e harom szogtartomany metszetében, azaz a BDF haromszogben helyezkedik el.



3. dbra

Megmutatjuk, hogy a C pont BD egyenesre vonatkoz6 tiikorképe K. Mivel egy korben egyenlé hiarokhoz egyenls
keriileti szogek tartoznak, az AB = BC egyenlGségh6l ADB< = CDB<, a CD = DFE egyenlGségbdl pedig CBD< =
EBD< kovetkezik. Vagyis a tiikkrozés szogtartasa miatt C-nek BD-re vonatkozo tiikorképe rajta van a DA és a BE
egyeneseken is. E két egyenes egyetlen kozos pontja K, tehat csak ez lehet a C pont BD egyenesre vonatkozo tiikkorképe.
Ekkor pedig a BC'D és a BK D haromszogek egybevagoak. Ugyanigy lathatjuk be, hogy a DEF haromszog egybevagd
a DK F héaromszoggel, az FAB pedig az F K B-vel.

Ezek utan feladatunk allitdsanak belatasa mar egyszeri:

Tapcper =Tepr +TBcp +Tper +Trap =

=TBpr +1BrxD +Tprr +1rrxB = 21BDF.-



