b
I. megoldas. A haromszog teriilete % és an alakban is felirhato, ezért 2ab = 2cm. Ezt, valamint Pithagorasz

tételét, tovabba a nyilvanvalé m? > 0 egyenl6tlenséget felhasznalva kapjuk, hogy
(a+b)> = a®+b* +2ab = ¢ + 2em < & 4 2em +m? = (¢ +m)>.
Mivel a négyzetgyokvonas a pozitiv szdmok rendezését megtartja, ebbsl a + b < m + ¢ kovetkezik.

II. megoldas. Jeldljiik a haromszog csticsait és szogeit a szokasos moédon A, B, C-vel, illetve «, B, y-val. Legyenek
D és E az AB szakasz azon pontjai, melyekre BD = BC = a és AE = AC = b. Ekkor DE = a+ b — ¢ (1. dbra).
Megmutatjuk, hogy m > DE.

Az AEC és BC'D haromszogek egyenl@szaruak, ezért
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Tehat a CDE haromszog D-nél és E-nél 1éve szogei hegyesszogek, C-nél 1évs szoge pedig
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2. dbra

Ezért C rajta van a DFE szakasz folé emelt 45°-o0s k latokoriven. Jelolje a DE egyenesre D-ben, illetve E-ben allitott
merGlegesek és k metszéspontjat M, illetve N (2. dbra). Ekkor DM E< = DNE< = 45°, ezért DM = DE = EN,
a DEN M négyszog szimmetrikus a DE szakasz felezSmerslegesére és a négyszog két szoge derékszog. Tehdt DEN M
négyzet, k pedig e négyzet koriilirt korének egy ive. Mivel a CDFE héaromszog hegyesszogt, C' az M és N pontok kozt
helyezkedik el k-n. Vagyis C tavolabb van a DE egyenestl, mint M és N. Ez azt jelenti, hogy m nagyobb, mint
a DEN M négyzet oldala, azaz m > a+ b — c.

Tehat az m + c szakasz nagyobb, mint az a + b.



