A haromszog teriilete legyen egységnyi, a négy pontot pedig jelolje P, Q, R, S az dbra szerint.
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Legyen tovabba CP =p- AC, QC =q- AC,0<p<qg<1lésCR=r-BC,CS=s-BC,0<r <s<1.Ekkor
PQ=x-ACés RS==y-BC,ahol0<z=q—p<1l—p,valamint 0 <y=s—-r<1—r.
A PQR haromszog teriilete (mivel ABC teriiletét egységnyinek valasztottuk):
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Hasonléan kapjuk az RSP haromszog teriiletére
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Elegend6 megmutatni, hogy valamelyik nem nagyobb 1/4-nél. Ha mindkett6 nagyobb lenne, mint 1/4, akkor
négyzetgyokvonas utdn a szdmtani-mértani kdzépre vonatkozd egyenlStlenség alkalmazasaval

1 1
1:§+§<\/(1—P)T+\/(1—T)p§
< 1—p+r+1—r+p:2—p+r—r+p:1'

- 2 2 2

Ellentmondaésra jutottunk, tehat legalabb az egyik teriilet biztosan nem nagyobb, mint 1/4. Ha a P és R pontokat az
AC, illetve a BC oldalak felez6pontjanak valasztjuk, tovabba @Q = A és S = B, akkor lathat6 az is, hogy a feladat
allitasa nem javithato.



