Vegyiik fel az A csticsbol kiindulé szogharmadoldkat, metszéspontjuk az a oldallal legyen Hy és Hy. Vizsgaljuk

el6szor az AC' Ho haromszoget. Szogei 7, % és 180° — % — 7. A szinusztétel alapjan:

b sin(180°— % —v) sin($+7) ais b _ CH,
CH, sin § sing 24 sin (% + fy) sin g

Hasonléan az ABH; haromszoghdl kapjuk, hogy

c sin (2 + ) c BH,
= - — — = — .
BH,; sin § sin (% + ﬂ) sin §
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Ezeket a feladatban szerepls egyenlGtlenségbe helyettesitve ezt kapjuk:

illetve egyszerisitve:
2
(1) CHy; + BHy > ga.

Ha ezt belatjuk, belattuk az allitast.
Huzzunk parhuzamost a B ponton keresztiil AHs-vel, ennek AB-vel valé metszéspontja legyen D. Az ABD ha-

romszog szogei ekkor %, ?a, 180° — av. A szinusztétel alapjan:

o 2a aQ «
A_D _ 51'n§ _ 2s1n'§ ZOS§ _ 2cosg.
c sin g sin 3 3
Tehat AD = c¢-2cos %. A parhuzamos szel6k tétele alapjan:
CH b b b
2 CH, ¢

= = = e
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Hasonl6é moédon belathatjuk, hogy
ac
BH = ——.
YT C¥b-2cos 3
Ezek alapjan:
ab ac

b+c-2cos§ + c+b-2cos%'

CH; + BH, =
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Mivel cos 3 < 1, a nevezGket novelve:

ab ac b c

Hy + BH D LU

CHz + 1>b—|—c-2+c—|—b-2 “ (b—|—2c+c—|—2b>
Tehét (1)-hez elegends belatni, h b 1 52 kew 5re hozva:
ena -Nez elegendo belatnl, Nogy b—|—2c C—|—2b_ 3 Z0OS nevezore nozva:

be + 202 + be + 2¢2 _ 202 + 2be + 2¢2
be+ 202 +2¢2 + 4be 202 + Bbe + 2¢2
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Minden érték pozitiv, igy atszorozva
6b% + 6bc + 6¢2 > 4b% + 10bc + 402, azaz
202 — 4bc 4 2¢2 > 0,
2(b —¢)® > 0.

Tehat az allitas igaz.



