
Az állítás ekvivalens a következ® abszolútértékes egyenl®tlenséggel:
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Az abszolútérték tulajdonságai alapján
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Most alkalmazzuk a számlálóban a szorzatra az ismert ab ≤ a2 + b2

2
be
slést. (Ezt tekinthetjük a mértani- és négyzetes

közép közötti egyenl®tlenségnek, illetve az (a− b)
2 ≥ 0 egyenl®tlenség átrendezésének is.) Emellett végezzük el a

beszorzást a nevez®ben:
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Az állítás els® lépésben kapott ekvivalens alakját ezzel bizonyítottuk. Meg kell még vizsgálnunk az egyenl®ség esetét.

Egyenl®ség pontosan akkor van, ha a tagok a mértani-négyzetes be
slésnél megegyeznek. Azaz, ha |x+ y| = |1 − xy|.
Ez ebben a formában még nem ad választ, hogy mekkora is x és y az egyenl®ség esetén. Alkalmazzuk az x = tgα,

y = tg β, α, β ∈
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helyettesítést. Ha x · y = 1, akkor a bal oldalon 2, a jobb oldalon 0 adódik, nem kapunk

megoldást. Ha x · y 6= 1, kapjuk, hogy
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Ennek megoldásai α + β ∈
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. Itt az a nem szokványos helyzet áll el®, hogy minden x értékhez két

olyan y is tartozik, amelyre egyenl®ség teljesül. Például x =
1√
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esetén, α =

π

6
és β =

π

12
vagy β = −5π

12
. Mindkét β

érték a

]

−π

2
,
π

2

[

intervallumba esik.

Megjegyzések. 1. Egy addí
iós tételeket felhasználó, áttekinthet®, rövid megoldást kapunk, ha mindjárt a megoldás kezdetén

alkalmazzuk az x = tgα, y = tg β helyettesítést. Itt természetesebben adódik az igény az egyenl®ség lehet®ségeinek vizsgálatára.

2. Jellemz® hiba volt, hogy a versenyz®k nem vizsgálták az egyenl®ség eseteit, emiatt nagyon magas a 3 pontos dolgozatok

száma.
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