1
Legyen a harom pozitiv egész szadm a, b, ¢, amelyekre a + b+ ¢ = 2010 és — + 7 4+ - = h A masodik egyenletet
a c
a nevezSk szorzatéval beszorozva és rendezve 58(ab + be + ca) — abe = 0. Definialjuk a

P(z) = (z —a)(x —b)(x —c) = 2° — (a + b+ c)z* + (ab + bc + ca)x — abe
polinomot. Ennek az x = 58 helyen felvett helyettesitési értéke — felhasznalva a feladat feltételeit —
P(58) = 583 — 58%(a + b+ ¢) + 58(ab + bc + ca) — abc = 58% — 2010 - 58% = —6 566 528.

Masrészt
P(58) = (58 — a)(58 — b)(58 — ¢).

Legyen most p = a — 58, ¢ = b — 58, r = ¢ — 58. Ezekre teljesiil az eddigiek alapjan, hogy

pgr = 6 566 528 = 27-29% .61 és pH+q+r=a-+b+c—3-58=1836.

Tudjuk azt is, hogy a p, g, r is pozitiv egészek, mivel az a, b, ¢ egészek reciprokai mind kisebbek 5—18—na1. Vizsgaljunk
a tovabbiakban két esetet aszerint, hogy a p, ¢, r szdmok koziil hany oszthat6 29-cel.

1. El6szor legyen p oszthato 29%-nel, tovabba ¢ és r egyike sem legyen oszthaté 29-cel. Az Osszeg nagysaga alapjan
csak két lehetGséget kell vizsgalnunk: p = 29% = 841 vagy p = 2 - 29% = 1682. Ha p = 841, akkor ¢ + r = 995, ennek
megfelelen g és r kozil az egyik csak paratlan lehet, azaz 1 vagy 61. Akarmelyiket is tekintjiik, a masik szam nem
lesz 2-hatvany. Ha p = 1682, akkor ¢ + 7 = 154, ¢ - r = 25 61. Ennek szimmetrikus megoldasa ¢ = 122, r = 32. Az
eredeti szdmok tehat ebben az esetben 1740, 180 és 90.

2. Hidnyzik még annak az esetnek a vizsgalata, ha p és ¢ oszthaté 29-cel, az r pedig nem. Ha p oszthato 61-gyel,
akkor p = 1769, ¢ +r = 67, ¢ - r = 27 - 29, nincs megoldas. Ugyanez a helyzet, ha ¢ oszthato 61-gyel. Ha 61 az
r-nek osztoja, akkor az r csak r = 2% - 61 alaka lehet, ahol 0 < k < 4. (Ugyanis 25 . 61 mar nagyobb, mint 1836.)
A p+ g+ r = 1836-rdl tudjuk, hogy 29-cel osztva 9 maradékot ad. Ezt a 2% . 61-ek koziil egyik sem teljesiti (3, 6, 12,
24, 19 rendre a maradékok), tehat ebben az esetben sincs megoldas.

A keresett harom szam: 1740, 180, 90, amelyekre valéban
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