Dankovics Attila megoldasa. 1. lemma. a) A folyamatban megmarad az adott oldalon lévd pontok szdma két
olyan dllapot kozt, amikor csak egy pont van az egyenesen.

Bizonyitas. A régi forgastengely a forgd egyenesnek ugyanarra az oldalara keriil, mint amelyik oldalan az uj
forgastengely volt.

b) Az 1. lemma hasonléan belathaté két olyan allapotra, amikor két pont van az egyenesen.
2. lemma. Minden ponton megy dt olyan egyenes aminek két oldalan ugyanannyi pont van.

Bizonyitas. Vesziink egy egyenest dt a ponton, és kitiintetjiik az egyik oldalat. Legyen a kitiintetett oldalon k-val
tobb pont (feltehetjiik, hogy k pozitiv, illetve ha 0, akkor készen vagyunk). Megforgatjuk az egyenest 180 ponttal,
ekkor a kitiintetett oldalon k-val kevesebb pont lesz. Mivel nincs 3 pont egy egyenesen, a két oldalon 1évé pontok
kiilonbsége forgatéas kdzben egyszerre legfeljebb 1-gyel véaltozik. Mivel pozitivbol negativba megy, kdozben valamikor 0
lesz.

Megoldas. Paratlan sok pont esetén tetszéleges kiindulépontbél megfelel§ szélmalmot eredményez minden olyan
¢ egyenes, amelynek két oldalan ugyanannyi pont van. Ha a pontok szama paros, akkor (egy ilyen egyenest egészen
kicsit elforgatva) valasszuk meg ¢-et 4gy, hogy az el6bbi feltétel az elss talalkozaskor teljesiiljon.

Bizonyitas. Az egyenes iranya korbe fog forogni, ek6zben az els6 lemma alapjan a két oldalan 1évé pontok szamanak
kiilonbsége végig 0 vagy 1. Egy teljes korbefordulas soran egy tetszbleges P ponton biztosan dtmegy akkor, amikor
éppen olyan iranyt, hogy a P-re illeszkedd ilyen irdnya f egyenesnek ugyanannyi pont van mindkét oldalan. (Ilyen
egyenes a 2. lemma szerint valoban létezik.)

Tegyiik fel ugyanis, hogy az e egyenesiink ilyen irdnyd, de nem megy at P-n — ugyanakkor tartalmazza a halmaz
egy Q pontjat. Az f-et nemnulla eltolas viszi e-be, melynek eredményeként eltavolodik P-t6l, és rakeriil a Q. Igy az e
P-t tartalmaz6 oldalan legalabb kettével tobb pont lenne, mint a mésikon, ami ellentmondas.

Ezzel a feladatot megoldottuk.



