Aza=1,b=1, c=1 teljesiti a feltételeket. Belatjuk, hogy méas megoldas nincs.

Ha a, b, ¢ valamelyike 1 (a szimmetria miatt foltehetjiik, hogy ez a), akkor a t6bbi is 1, hiszen b | 2* — 1 = 1 miatt
b=1, végiil ¢ | 2° — 1 = 1 miatt ¢ = 1.

A tovabbiakban foltessziik, hogy a,b,c # 1. Teljes indukcidval bebizonyitjuk, hogy a, b és ¢ egyike sem oszthatd
semmilyen p primmel.

Mivel 2¢ — 1, 2° — 1 és 2 — 1 paratlan szamok, azért a, b és ¢ nem oszthato 2-vel. Tegyiik fel, hogy egy p > 3
prim esetén a p-nél kisebb Gsszes primre igaz, hogy nem osztdja a, b, c-nek. Belatjuk, hogy ekkor p sem osztdja egyik
szamnak sem.

Ezt az allitast indirekt latjuk be. Tegyiik fel, hogy p osztéja a harom szam egyikének, mondjuk a-nak. Ekkor
a | 2¢—1-bél p | 2¢ — 1 kovetkezik. A kis Fermat-tétel szerint p | 2P~1 — 1. Jelolje d a legkisebb olyan pozitiv egész
kitev6t, amelyre p | 24 — 1 teljesiil. Mivel a 2-hatvanyok p-vel valé osztasi maradékai periodikusan ismétlgdnek, igy
ezekbdl az kovetkezik, hogy ¢ és p — 1 is tobbszorose d-nek. A d nyilvan nem 1 (hiszen 2! = 2 semmilyen primmel
osztva

nem ad 1 maradékot), tehat van primosztoja, és ez csak p-nél kisebb lehet (hiszen legfoljebb p — 1). Igy ¢ oszthato
egy p-nél kisebb primmel. Ez az indukciés foltevés miatt ellentmondés, vagyis az eredeti feltevésiink hamis volt: nem
lehet oszthatd p-vel a harom szam egyike sem. Ezzel az indukcios lépést befejeztiik.

Tehat valéban az a =1, b =1, ¢ = 1 az egyetlen megoldas.
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