I. megoldas. A két kor kiviilrgl érinti egymast P-ben, ezért az O1, P és Oz pontok egy egyenesre esnek.

A k; kornek az e és az f egyenes is érintGje, és ezen érint6k parhuzamosok. Ezért a két érintési pont, A és C' altal
meghatarozott hir egy atmérd, és igy a Thalész-tétel szerint APC'<t = 90°.

Mivel a CAB< = 90°, az ABC haromszog koréirt korének a BC egy atmérdje. Legyen az f egyenesnek az ABC
haromszog koréirt korével valdo masik metszéspontja F'. Belatjuk, hogy F felezi a DE szakaszt.

Mivel BFC< = 90°, és a BOy egyenes is merdleges f-re, azért B, O és F egy egyenesre esik. Tehat BF atmegy
a ko kor kozéppontjan, és merdleges D FE-re, ezért az F' pontban felezi azt. Ebb6l az is kovetkezik, hogy BD = BE.

Vizsgéaljuk az ABFC téglalapot. Megmutatjuk, hogy BA = BD. A k; kor sugara legyen r, a ko kor sugara pedig
R. Jelolje S az Op pontbdl a BE egyenesre allitott meréleges talppontjat. Az 1. d@brdn talalhatdo 01025, O DF és
BDF derékszogi haromszogekre felirt Pitagorasz-tételek szerint:

(R+7)°> = (R—1)* = AB? — AB? = 4rR,
DF? = R? — (2r — R)> = 4rR — 4r2,
BD? = DF? + (2r)° = 4rR = AB>.
Tehat belattuk, hogy BA = BD = BE. Ebbdl kovetkezik, hogy az ADFE haromszog koré irt kor kézéppontja a

B pont.
Legyen H a két koréirt kor masik metszéspontja (az egyik A). Ekkor az is igaz, hogy BA = BD = BE = BH.
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\/ 1. dbra

Mivel az ABC' haromszog koréirt korének BC' atmérdje, azért a BHC haromszog is derékszogi, és mivel a BC
oldaluk k6z0s és BA = BH, az ABC és a H BC' haromszogek egybevagoak. Vagyis az A illetve a H pontokbol a BC-re
bocsatott merdlegesek talppontja egy pontba (a P pontba) esik.

Ezzel belattuk a feladat allitasat, vagyis az AH kozos hir tényleg tartalmazza a P pontot.

2. dbra

II. megoldas. Akalmazzunk egy B kozéppontt, AB sugart inverziot. Az inverzi6 alapkorének és ka-nek a met-
széspontjat jelolje Dy, illetve Fy.

Mivel ks, illeszkedik B-re, inverze a D1 F, egyenes, azaz k’2 = D1 E;. Mivel B a kozéppont, azért D1 F; || AB. Az e
egyenes illeszkedik B-re, ezért invaridns. A k; kOr is invarians, mert merdlegesen metszi az inverzié alapkorét. Ebb6l
kovetkezik, hogy k; érinti k5-t, ami pedig az AB-vel parhuzamos D1 Ey egyenes. Tehat Dy és F; a feladatban szerepls
D és F ponttal rendre megegyezik. Ezzel belattuk, hogy az ADFE haromszog koré irt kor kozéppontja B, vagyis az
ADE haromszog koré irt kor az inverzio alapkore (2. dbra). A ki kor és az f egyenes érintési pontja C. Az inverziénal
C' a ki =ky és az f' = ko érintési pontja, vagyis P. Az ABC haromszog koré irt korének képe az AP egyenes. Ez az
egyenes ezért kozos hurja a kornek és az inverzi6 alapkorének, és éppen ezt kellett bizonyitani.



