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Megoldas. Vizsgaljuk meg néhany n szamra a Z — Osszeget. n = 1-re csak egy szadmpar van: T1° 1. Ha
Ty .
1 1
n = 2, akkor két szampar van (1;2) és (2;1), az Osszeg 13 + 3.1 1. Ha n = 3, akkor 4 szampar van, (1;3), (3;1),
(2;3) és (3;2), az Osszeg
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1
Azt sejtjiik, hogy tetszileges n-re a Z — Osszeg 1. Az allitast teljes indukcioval bizonyitjuk. Tegyiik fel, hogy
Ty

1
n = k-ra igaz az indukcios feltétel. Azt kell belatnunk, hogy n = (k + 1)-re is igaz az allitads. Az Gsszeg olyan —
x
tortek Osszegével csokken, amelyekre x + y = k + 1, ugyanis ezekre még teljesiil az x + y > k, de nem teljesiil az
x+1y > k+1 feltétel. Ugyanakkor né az 6sszeg az olyan — tortek Osszegével, amelyekre © = k41 és y relativ primek,
x

illetve azokkal, amelyekre y = k + 1 és x relativ primek. Ezek a parok eddig nem szerepeltek, hiszen mindegyik szam
kisebb volt, mint k + 1.

Ismert, hogy ha x és y relativ primek, akkor (x + y;2) = 1 és (v + y;y) = 1. Ha ugyanis lenne (z + y)-nak és
z-nek egynél nagyobb kozos osztdja, akkor az osztana a két szam kiilonbségét, vagyis y-t is, ez viszont ellentmondana
annak a ténynek, hogy x és y relativ primek. Ennek ismeretében fogjuk belatni, hogy az Osszeg pontosan annyival
csOkken, mint amennyivel ng. Az elgbb lattuk, hogy minden z, y szdmparhoz hozzarendelhets két szampar, (x + y; x)
és (x 4 y;y), melyekre
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Azt is latjuk, hogy az 6sszeget novels tagok mindegyikének megadhato az (x;y) parja: ha +y = k+ 1 és x relativ
primek, akkor x és y is relativ primek. A fenti megfeleltetés tehat kolcsonosen egyértelmi. Ezzel belattuk, hogy ha
k-rol (k 4 1)-re valtozik az n, akkor az Gsszeg 1 marad.
Tehat a feladatban szerepld tortek Osszege minden pozitiv egész n esetén 1.



