I. megoldas. Vezessiik be a kovetkezs vektorokat: M-bél az A, B, C, illetve D-be mutatd vektorok legyenek a,
b, ¢, illetve d. Jelolje az AD oldal felez6pontjat P, a BC oldal felezépontjat Q. Ekkor
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(1) QP = MP-g-2+td-b-c
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Az ﬁ felirhat6 az ]\ﬁ és ]\ﬁ vektorok kiilonbségeként, azaz
ﬁ:m—m:a—c—(b—d):a—l—d—b—c.

(|m | = zﬁ |, az E, A, C pontok egy egyenesen vannak, és zﬁ = —c, hosszuk egyenl§, irdnyuk ellentétes. Hasonlo
igaz a BF'-re is.)
A kapott egyenlSséget (1)-gyel Osszevetve kapjuk, hogy ﬁ = 21@, és igy PQ || EF, és ezt akartuk bizonyitani.
II. megoldas. Az AB oldal felez6pontjat jeloljiik X-szel. Az AD oldal felez6pontja legyen Y, és a BC oldalé Z.
Az ABD héaromszogben XY || BD és XY = %BD. Hasonléan az ABC' haromszogben X7 || AC és XZ = %AC.

Az EM F<-et jeloljiik v-val, legyen Y X Z< = +'. Mivel XY || BD és XZ || AC, igy ~y és 7' parhuzamos szara szogek,
egy parallelogramma szemkoztes szogei, s ezért egyenlsk.
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Ebbdgl kovetkezik, hogy az EMF héaromszog hasonlé a ZXY haromszoghoz, két megfelelé oldaluk parhuzamos, és
hosszuk aranya 2 : 1. Ezért a harmadik oldaluk is parhuzamos, és ezt akartuk bizonyitani.



