Megoldas. Nevezziik a torony &ltal lefedett téglalap 10 hosszi oldalat vizszintesnek, a 11 hosszut pedig fiiggdle-
gesnek. A toronynak a feladatban leirt tulajdonsaga azt jelenti, hogy az emlitett 10 x 11 méretd téglalapot (1 x 1)-es
mezdbkre osztva barmely két, élben szomszédos mez6hoz van a toronyban olyan dominé, amelyik pontosan e két mezé
felett talalhato. A fiiggbleges élek mentén szomszédos mezdparokat nevezziik vizszintes paroknak — 99 ilyen par van —
a vizszintes élek mentén szomszédosakat pedig fiiggdleges paroknak — ezekbdl 100 darab van.

El6szor igazoljuk, hogy létezik 5-szintes stabil torony. Vilagos, hogy két szint elegends arra, hogy mind a 100 fiiggs-
leges mezdpart fedje domind. A 99 vizszintes parnak a feladatban el&irt lefedéséhez” harom ujabb szintet hasznalunk
fel. A téglalap vizszintes oldala péaros, igy kiparkettdzhatd olyan domindkkal, amelyek kizarolag vizszintes parokat
fednek le. Legyen ez a harmadik szint. Hagyjuk el a téglalap jobb és bal széls6 oszlopat, valamint a legfels6 sorat! A
kapott 8 x 10-es tabla kiparkettazhato csupa vizszintes dominéval. Ez a parkettazas kiterjeszthet6 az elhagyott széls6
mez6kre is, legyen ez a negyedik szint. Mostanra a legfelsé sor négy ,bels6” parjat kivéve minden vizszintes péarrol
gondoskodtunk. Egy 6tddik szinten ezek is lefedhetk, példaul az el6z6hoz hasonlé konstrukcioval, ha most a két széls6
oszlopon kiviil a legalsé sort hagyjuk el.
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fliggSleges parok fedése vizszintes parok fedése

Allitjuk, hogy ha egy torony legfeljebb 4-szintes, akkor nem stabil. Ebb6l kovetkezik, hogy a legalacsonyabb stabil
torony éppen 5-szintes. Indirekt médon bizonyitunk. ElGszor is jegyezziik meg, hogy ha egy ilyen torony stabil, akkor
legalabb 4 szintje van. Valoban: a 10 x 11-es téglalap minden egyes, nem a szélen fekvé mezejének 4 szomszédja van, és
az ezekhez tartozé dominok méas-mas szinten helyezkednek el. Ha tehat két szomszédos mezd valamelyike nem széls6,
akkor pontosan egy dominé fedi e két mez6t.

Ha egy m mezének 3 élszomszédja van (azaz m a téglalap szélén van, de nem sarokmezd), akkor van egy olyan m’
élszomszédja, hogy m és m’ felett pontosan két dominé van a toronyban, raadéasul, az elébb elmondottak szerint m’
szintén széls6 mezS. Az m mez6 tovabbi 2 élszomszédjat pedig egy-egy m-et is fed6 dominé fedi. Minthogy tetsz6leges
élszomszédos mez6k kozott van olyan, amelynek 3 vagy 4 élszomszédja van, a fentiek szerint nincs olyan szomszédos
mezbpar, amelyet a toronynak hdrom domindja is fed.

Vizsgaljuk most mar azokat a mezdparokat, amelyeket a toronynak pontosan két domindja fed le! A fentiek szerint
ezek a parok diszjunktak, a tabla szélén helyezkedhetnek el, tovabba az egyes sarokmezék mindkét szomszédjukkal
ilyen kétszeresen fedett part alkotnak. A bal als6 sarokmezében végz6ds oszlop 11 mezején végighaladva azt talaljuk,
hogy vagy az oszlopban van olyan mez6, amely nem szerepel kétszeresen fedett parban (ez lehetetlen), vagy az oszlop
mésik végében 1év6 sarokmezé nincs duplan fedve az oszlopszomszédjaval, amit szintén kizartunk. Ezzel a bizonyitéast
befejeztiik, négyszintes stabil torony valéban nem létezik. O



