Megoldas. Tekintsiik az f egyenesnek egy sem g-vel, sem h-val nem kozos pontjat. (Ilyen biztosan van, hiszen
f, g, h a tér kiilonb6z6 egyenesei.) Vegyiik a g egyenesnek két, f-fel és h-val nem kozos pontjat. Mindkét pont f
kivalasztott pontjaval meghataroz egy-egy egyenest, amelyeknek a feladat szerint van h-val k6z6s pontja. Ez a két
egyenes meghataroz egy sikot. Ezen a sikon g-nek és h-nak is 2-2 pontja van, vagyis az egész g és h egyenes ezen a
sikon van. Az f egyenes is ezen a sikon van, hiszen ha nem igy lenne, akkor vennénk egy a sikon kiviili pontjat, és a
g egyenes egy f-fel és h-val nem k6z0s pontjat. Az ezek altal meghatarozott egyenes metszené a sikot, és igy csak egy
kozos pontja lenne a sikkal, amivel a g egyenest metszené, igy a h egyenest mar nem metszhetné.

Tehat az f, g, h egyenesek egy sikon vannak.

Ha f-nek és g-nek van k6z6s pontja, akkor egy, a sikon kiviili pont és a metszéspont altal meghatarozott egyenesnek
csak akkor van h-val is kézos pontja, ha az f és g kozds pontja egyben h pontja is. Igy ha vesziink az f, g és h egyenesek
sikjaban egy e || h egyenest, annak lesz kozds pontja f-fel és g-vel (hiszen mivel f, g és h egy pontban metszik egymast,
ezért f )t hés gl h,igy e}t f és e lf g), azonban nem lesz h-val is kozos pontja. (Hiszen e || h.) Igy az f és g egyenesnek
nem lehet kozos pontja, vagyis f || g.

Ha h }f f, akkor vesziink egy e-vel parhuzamos h egyenest az f, g, h egyenesek sikjaban. Ennek van f-fel és g-vel
kozos pontja, de nincs h-val. Igy h || f, vagyis

flglh

Az e egyenesnek csak akkor lesz f-fel és g-vel is kozos pontja, ha az f, g, h egyenesek altal meghatarozott sikban
van és nem parhuzamos veliik. De ekkor h-val sem parhuzamos, vagyis valéban vele is van k6zos pontja.

Tehat az f, g, h egyenesek egy sikban vannak és parhuzamosak.



