I. megoldas. Az ABC és ABD haromszogek egybevagoak, mert AB oldaluk k6zos, masik két-két oldaluk pedig
egyenls. Ezért ACB<t = ADB< = «. Mivel AC és BD metszik egymést, C és D az AB egyenesnek ugyanazon az
oldalan helyezkedik el. A szogek egyenlGsége miatt ezért C' és D az AB szakasz a szoghoz tartozo két latokorive koziil
ugyanazon van rajta, tehat ABC'D hirnégyszog.

Ptolemaiosz tétele (lasd pl. Geometriai feladatok gyidjteménye I., 1259. feladat) szerint barmely hurnégyszog két-két
szemkozti oldala szorzatanak Gsszege megegyezik az atlok szorzataval. Esetiinkben tehat

AB-CD + AD - BC = AC - BD,
azaz
AC-BD - AD-BC 4-4-2-2 12
AB T AB  AB’

A héaromszog-egyenl6tlenség miatt AB > AC — BC =4 —-2=2¢és AB < AC + BC = 4+ 2 = 6. Ezen feltételek
teljesiilése esetén 2 < C'D < 6 is fennéll, s ilyenkor létezik az ABCD négyszog.

CD =

II. megoldas. Az ABC'D hurnégyszog szimmetrikus trapéz, mert két szemkozti oldala, AD és BC egyenls. Ezért
BAD<+CDA< = 180°, vagyis cos BAD<t(+cos C DA< = 0. A koszinusztételt az ABD, illetve az AC' D haromszogekre

felirva AB2 + AD? — BD? AD? +-CD? — AC?
+AD? — , _ Ton -
cos BAD< — 515 D és cosCDA« = 5 AD.CD )

tehat
AB? 4+ 22 — 42 N 22+ CD? — 42

1-AB 1oV

Ebbdl atszorzés és rendezés utin az
(AB+CD)(AB-CD —-12)=0

egyenl6séget kapjuk. Mivel AB + CD # 0, azért (AB - CD — 12) =0, vagyis CD = 12/AB.



