I. megoldas. Legyen a b befog6 C-t6l kiilonb6z6 végpontja A, a haromszog harmadik cstucsa pedig B. Ekkor
Thalész tételének megforditasabol kovetkezik, hogy AB a koriilirt & kor atmérdGje. Egy kor kozéppontjabol a kor
tetszbleges hurjara allitott merdleges felezi a hurt, ezért C'E és AB merslegességébdl kovetkezik, hogy C és E az
AB-re szimmetrikusan helyezkedik el, tehat CAB< = FAB< = «. Mivel b a nem kisebb befogd, azért a < 45°. A
CD szakasz szogfelezs, igy ACD< = BCD< = 45°, a kertileti szogek tétele szerint pedig BAD< = BCD< = 45°.
Tehat

DAC< = BAD<+ BAC«q = 45° 4+ a,

tovabbéa
EAD< = BAD< — BAE< = 45° — q..

D

Az AB atmér6ji k kor nemcsak az ABC, hanem az ADC és az AED haromszogeknek is koréirt kore, ezért az
altalanositott szinusztétel szerint

CD = ABsin (45° 4+ «) és DE = ABsin (45° — «).
Tehat
CD + DE = AB(sin (45° + a) + sin (45° — a)) =
= 2ABsin45° cosa = ABV2cosa = bv/2.

Ezzel az allitast belattuk.

II. megoldas. Hasznaljuk az I. megoldas jeloléseit, legyen tovibba BC = a, a haromszog C-hez tartozé magas-
sdganak hossza pedig m. Ekkor Pithagorasz tétele szerint AB = v/a? +b% és m = ab/+/a? + b2, hiszen az ABC
haromszog teriiletének kétszeresével egyezik meg az ab és az my/a? + b2 szorzat is.
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Az I. megoldasban lattuk, hogy E-nek az AB-re vonatkozo tiikorképe C. Mivel C'D szogfelezs, D felezi az AB ivet.
Tehat ha D-nek az AB-re vonatkoz6 tiikorképe F, akkor DF' is atmérGje k-nak, a DFCE négyszog pedig (esetleg
elfajuld) szimmetrikus trapéz. Ezért DE = CF. Ha a C-b6l DF-re bocsajtott merdleges talppontja T', akkor

TF = (DF — EC)/2



¢s DT = DF — TF = (DF + EC)/2.
Thalész tétele szerint DCF< = 90°. A CDF derékszogii haromszog atfogdja DF = AB = v/ a? + b?, a befogotétel
szerint tehat
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és (felhasznélva, hogy b > a, azaz b —a > 0
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Tehat

ami épp a bizonyitandé allitas.



