Megoldas. Létezik ilyen ponthalmaz. Tekintsiik ugyanis a derékszogi koordinatarendszerben a P, = (cos z; sin )
pontokat, ezek éppen az O orig koriili egység sugarta koérvonal pontjai. P, = P, pontosan akkor teljesiil, ha az x — y
szam 2m-nek egész szamu tobbszorose. Alljon K a korvonal azon P, pontjaibol, amelyekre x egész szam. Kihasznalva
a 7 szam irracionédlis voltat lathatjuk, hogy ezek a pontok paronként kiilonbozék, tovabba P, € K esetén Py, & K.
Ezért ha z, y kiilonb6z6 egész szamok, akkor a t, = OPF, és t, = OP, egyenesek is kiilonboz6k. Minden x egész
szadmra a t, egyenes szimmetriatengelye a korlatos K halmaznak: a P, pont tiikérképe éppen Ps,_,. A K halmaznak
tehéat végtelen sok szimmetriatengelye van. Tegyiik fel, hogy K kozéppontosan szimmetrikus az S pontra. Ekkor K
minden pontja egyben annak a kornek is pontja, melyet az egységkorbsl gy kapunk meg, hogy azt S-re tiikrozziik.
Mivel két kiilonb6z6 kornek legfeljebb két kozos pontja lehet, K-nak pedig végtelen sok kiilonb6z6 pontja van, a két
kor egybeesik, vagyis S = O. Azt viszont mar lattuk, hogy K nem lehet kdzéppontosan szimmetrikus O-ra, hiszen
példaul Py € K, de P, ¢ K. Tehat a K halmaz valamennyi feltételnek eleget tesz.

Megjegyzések. 1. A helyes megoldasok tobbsége a fenti konstrukciot adta meg, vagy ahhoz hasonlot, mindenképpen egy
korvonalon. Ez nem is lehet masként: ha e és f egyméast P-ben metsz6 szimmetriatengelyei K-nak, akkor K invarians a P pont
koriili, a tengelyek altal bezart szog kétszeresével valo elforgatasra; a nagyszamu forgasszimmetria megléte tehat sziikségszerd.
(Két szimmetriatengely nem lehet parhuzamos, mivel akkor a két tiikrozés kompoziciéja a K halmazt helybenhagy6 nemtrivialis
eltolas lenne, ellentmondva annak a kovetelménynek, hogy K korlatos.)

2. A kozolt megoldas erdsen tamaszkodik arra a nevezetes tényre, hogy a m irraciondlis. Ez az eszkoz azonban a feladat
megoldasaban nélkiilozhets; Frankl Néra (Budapest, Berzsenyi D. Gimn., 10. évf.) példaja a kovetkezs: tekintsiik egy korvonal
harom harmadolopontjat, a kapott ivek harmadolopontjait, és igy tovabb. A kapott végtelen ponthalmaz forgas- és tengelyes
szimmetridi a kozolt megoldashoz hasonléan lathatok, viszont abbol az elemi ténybdl kovetkez&en nem lesz koézéppontosan
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szimmetrikus, hogy az 5 nem irhat6 fel 3-hatvany nevez§jd tortként.



