I. megoldas. Tetszbleges a, b, ¢, d szdmokra
(a+b+c+d)(a+b—c—d)(a—b+c—d)(a—b—c+d)=
=((a+b)?=(c+d)?)((a—b)°" - (c—d)?) =
= (a® + b* — ¢ — d* + 2ab — 2cd)(a® + b* — ¢* — d* — 2ab + 2cd) =
=(a*+b* -~ d2)2 — (2ab — 2¢d)® =
=a' + b + !+ d" = 20°0 — 2a*P — 2a*d® — 2b°c® — 2b°d* — 2¢%d? + abed.
Ezt a 0-val egyenls szamot az S = 2(a* 4 b* + ¢* + d*) + Sabed szambol kivonva kapjuk, hogy
S=a"+b"+ ! +d" +2a°° + 2a*? + 2a°d° + 2b°® + 20°d* + 23d7 =
= (a®+ 0+ + %),
ami valéban egy egész szam négyzete.

II. megoldas. Irjuk az a + b+ ¢+ d = 0 feltételt a + b = (—1)(c + d) alakba. Ennek mindkét oldalat négyzetre
emelve, majd rendezve:

a® 4+ b + 2ab = & + d* + 2cd, (a? + ) — (¢* + d*) = 2(cd — ab).
Ismételt négyzetre emelés utdn kapjuk, hogy
a® + b +2a0% + ¢+ d* + 2¢2d% — 2(aP + a*d® + b2 + VP d?) =
= 4c*d* 4 4a°b* — 8abcd.
Innen pedig valéban
2(a* + b + ¢* + d*) + 8abed =
=a* +b* + c* + d* + 2% + 2a°c? + 2a%d? + 267 + 2b°d* + 27 d?) =

= (a® + b2 + 2+ d?).



