
Megoldás. Legyen az ellipszis nagytengelyének hossza 2a, kistengelyének hossza 2b (a > b), az F1 és F2 fókusz-

pontjainak távolsága pedig 2c. Tudjuk, hogy ekkor a2 = b2 + c2. A t terület¶ derékszög¶ háromszög fókuszoktól

különböz® súsa legyen P , befogóinak hossza pedig d és e. A P az F1F2 szakasz Thalész körének és az ellipszisnek a

metszéspontja, ezért pontosan akkor létezik a feltételeknek megfelel® háromszög, ha c ≥ b.

A PF1F2 háromszög területe

t =
de

2
,

az ellipszis területe pedig abπ. Az ellipszis de�níiójából következik, hogy

d+ e = 2a, azaz d2 + e2 + 2de = 4a2, vagyis 4t = 4a2 − d2 − e2.

Pitagorasz tételét és az ellipszis tengelyeinek hossza, valamint fókuszainak távolsága közti összefüggést felhasználva

kapjuk, hogy

d2 + e2 = (2c)
2
= 4c2 = 4a2 − 4b2.

Tehát

4t = 4a2 − (4a2 − 4b2) = 4b2, azaz t = b2.

Vagyis azt kell bizonyítanunk, hogy

abπ ≥
√
2b2π, azaz a ≥

√
2b.

Ez viszont teljesül, mert c ≥ b miatt

a2 = b2 + c2 ≥ 2b2.

Tehát ha létezik a feltételeknek eleget tev® háromszög, akkor az ellipszis területe legalább

√
2πt. Egyenl®ség pon-

tosan akkor van, ha az ellipszis fókuszainak távolsága megegyezik kistengelyének hosszával, a háromszög harmadik

súsa pedig a kistengely valamelyik végpontja.
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