I. megoldas. Jelolje az AC, illetve BC oldal C-hez kozelebbi harmadolo pontjat Bi, illetve A;. Hazzuk meg

AB
az A1 By szakaszt. Ennek hossza a parhuzamos szelGszakaszok tétele szerint ——. Az A; B1 A haromszog masik két

oldalanak hosszat is ismerjiik, hiszen AA; adott, AB; pedig az AC oldal hosszanak kétharmada. A szerkesztés menete
tehat a kovetkezs: Felvessziik az AC oldalt, és megszerkesztjiik rajta Bi-et. Ezutén ismert oldalaibol megszerkeszt-
jiik az AB;A; haromszoget. Igy megkapjuk az A; pontot. Ezutan meghtizzuk a CA; félegyenest és C-bél indulva
megharomszorozzuk a C'A; szakaszt. Igy megkapjuk a B pontot is, tehat ezzel a lépéssel befejeztiik a haromszog
szerkesztését.
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Diszkusszi6: a szerkesztési lépések koziil az AC szakasz felvétele és harmadolasa mindig megtehets. Az A1 B1 A
2 AB
haromszog ismert oldalainak <§AC, AAq, T) teljesiteniiik kell a haromszog-egyenlGtlenséget. Ezen feltételek telje-

siilése mellett mindig kapunk megoldast. Az A; B; A haromszog szerkesztésekor természetesen két A; pont adodik, de
ezek a pontok, igy az egész elrendezés tengelyesen tiikros az AC egyenesre, vagyis a két kapott haromszog egybevago.

II. megoldas. Legyen H a BC oldal C-hez kozelebbi harmadolopontja, valamint az A kdzépponta AC, illetve
AB sugéarral huzott korok legyenek ky és ko. Ha H-bol C-t (—2)-szeresen nagyitjuk, akkor B-t kapjuk. Ezek szerint,
ha H-bol (—2)-szeresére nagyitjuk ki-et (a kapott kor legyen a kg kor), akkor az B-ben metszeni fogja ko-t. Innen a
szerkesztés menete:

1. Az AH szakaszt szabadon felvessziik.

2. Megszerkesztjiik az A kozéppontu AB és AC sugaru koroket, ezek ki és ko.

3. Megszerkesztjiik az A pont H-ra vonatkozd —2 arényu koézéppontosan nagyitott képét, ez lesz O.

4. Megszerkesztjiik az O kozéppontu, 2AC sugard kort, ez lesz k3.

5. ks és ko egyik metszéspontja lesz B (két metszéspont van, de ezek szimmetrikusak AH-ra).

6. B-t tiikkrozziik H-ra és felére kicsinyitjiik, ezzel megkapjuk C-t. Ezzel az A BC haromszog szerkesztését befejeztiik.

Diszkusszid: A szerkeszthetGség feltétele, hogy a ko és ks koroknek legyen metszéspontja, ami akkor teljesiil, ha az
AB, 2AC és AO = 3AH szakaszokra igaz a haromszog-egyenlStlenség.

II1. megoldas. Egészitsiik ki az ABC haromszoget az ABD haromszogre gy, hogy a C pont az AD szakasz
felez6pontja legyen. Jelolje a BC oldal C-hez kozelebbi harmadolé pontjat H, a BD felezépontjat pedig F'. Mivel H
az ABD haromszog B cstucsdhoz tartozo silyvonaldnak az AD oldalhoz kozelebbi harmadol6 pontja, H e hdromszog
siulypontja. Ezt felhasznalva a szerkesztés menete a kévetkezs:
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1. Megszerkesztjiik az AF'C haromszoget harom oldalabol (g, b, §AH)
2. Az A ponton 4t parhuzamost htzunk CF-fel és rameérjiik az AB tavolsagot. Osszekotjilk a B és C pontokat,
ezzel a keresett hdromszoget megszerkesztettiik.
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Diszkusszid: A szerkeszthetGség feltétele az, hogy a g, b, §AH szakaszokra teljesiiljon a haromszog-egyenl6tlenség.

Megjegyzés. Sokan a III. megoldasbeli ADB haromszdgbdl kaphaté ADD’B paralelogrammét rajzolték fol, és az
AD'D haromszoget szerkesztették meg elészor.



