I. megoldas. a) Ha minden szamjegy kisebb, mint 5, akkor termeészetesen a két szam kétszeresében a szamjegyek
Osszege egyenld, hiszen a szamjegyek kétszeresét barmilyen sorrendben 6sszeadhatjuk. Ez akkor sem véltozik, ha néhény
szamjegy legalabb 5, hiszen ilyenkor a szamjegy kétszerese legalabb 10, de maximum 18, tehat legfeljebb 1 az atvitel
az el6z6 szamjegy kétszereséhez, ami szintén legfeljebb 18. Tehat egyik 5-nél nagyobb szamjegy sem valtoztatja meg a
tobbi szdmjegy atvitelét, igy minden szdmjegy kétszerese ugyanannyival noveli a szdmjegyek 0sszegét 2a-ban és 2b-ben.

b) Egy paros szamjegy fele ugyanannyival noveli a/2 és b/2 szamjegyeinek az Osszegét, mert mindig az eredetivel
azonos helyiértéken &ll6, egyjegyi szdm. Ezek az egyjegyd szamok a kovetkezdk lehetnek: 0; 1; 2; 3; 4. Egy paratlan
szamjegy felének értéke 0,5; 1,5; 2,5; 3,5 vagy 4,5. Akarmelyikrdl van sz0, az 5-6st hozzdadva az eggyel kisebb helyértéki
szamjegyhez (a szam paros, ezért az utolso szamjegy nem lehet paratlan, igy az 5-0s valoban atvitelre keriil) nem
kaphatunk 9-nél nagyobb szamot, igy a paratlan szamjegyek is ugyanannyival jarulnak hozza a/2 és b/2 értékéhez.

II. megoldas. b) ElGszor azt bizonyitjuk be, hogy 5a és 5b szamjegyeinek Osszege egyenls lesz.
Szorozzuk meg a = @, - .. ajag-t 5-tel irdsban. ElGszor ag-t megszorozzuk 5-tel. Ha ag < 2, akkor 5a utolsé szamjegye

5
5ag. Ha ag > 2, akkor el6szor bap-lal né a szamjegyek Osszege, aztan 10k — k = 9k-val csokken, ahol k = [1&00} , AzaZ

az atviends maradék. Osszesen 5ag — 9k a hozzajarulas a szamjegyek Gsszegéhez. Most a tizesatlépés miatt k-t hozza
kell majd adni 5ai-hez. Mivel 5a; utolsé szamjegye 0 vagy 5, és nyilvan 0 < k < 4, azért k hozzdadésa miatt nem lesz
1j tizesatlépés. Azt kaptuk tehat, hogy 5a szamjegyeinek az Osszege fiiggetlen az a szamjegyeinek sorrendjétsl.

Visszatérve az eredeti feladatra: 5a az g 10-szerese, azaz ugy kapjuk %—b(ﬁl, hogy a végére irunk egy nullat. Emiatt a
szamjegyeinek Osszege egyenld g szamjegyeinek Osszegével. Mivel 5a és 5b szamjegyeinek 0sszege egyenls, azért g—ben

és §—ben is egyenld a szamjegyek Osszege.



