I. megoldas. n =1-re 2' + 1 =17, n=2re 28 —1=(2* +1)(2* = 1) = 17 - 15.
Sejtésiink az, hogy ha n paratlan, akkor 17 a (2% —1)-nek, ha pedig paros, akkor a (24" 4-1)-nek osztéja. Sejtésiinket
teljes indukcioval bizonyitjuk.
Legyen n =2k+1 (k=0,1,2,...). Lattuk, hogy n = 1-re igaz az allitas. Tegyiik fel, hogy n = (2k + 1)-re is igaz,
azaz
942h+1) 4 1 o8k ] _q7.

ahol x egész. Belatjuk, hogy akkor n = [2(k + 1) + 1]-re is igaz, vagyis a tulajdonség oroklodik.
QURADH L — 98k 98 L] — (172 —1)-28+1=17-282—-28+1 =
=17-256 -2 —255=17-256-2 — 1715,

s ez oszthato 17-tel.
Legyen most n = 2k (k = 1,2,3,...). n = 2-re igaz az allitas. Tegyiik fel, hogy n = 2k-ra is igaz: 2'" — 1 =
288 1 =17y, és legyen n = 2(k + 1), ekkor

24C2+1)) 1 — 98k .98 _ 1 = (17y+1)-28 —1=17-256 -y + 17 - 15.

Valoban, ez is oszthatd 17-tel. Ezzel a bizonyitast befejeztiik.

II. megoldas. 2*" = (24)" = 16™.
Legyen n paros, ekkor n = 2k, és

2477, _ 1 — 162k _ 12k — (16 + 1)(162]671 _ 162k72 + 162k73 — + 16 _ 1) — 17 . a7

ahol a > 1 és egész, amennyiben k > 1. Vagyis ha n pozitiv paros szam, akkor 17 | 24n 1,
Legyen n paratlan, ekkor n = 2k + 1, és

24 11 =162 — 128+ — (164 1)(16%F — 16271 41622 — .. —164+1)=17-b,

ahol b > 1 és egész, amennyiben k > 1. Vagyis ha n pozitiv paratlan szam, akkor 17 | 24" + 1.



