Megoldas. A sorozatban semelyik egész nem fordulhat el§ egynél tobbszor: ha valamely i < j-re a; = a;, akkor
n = j-re nem teljesiil a feladat feltétele, hiszen az els6 j elem koziil az i-edik és a j-edik (mivel egyenlSek) ugyanazt
a maradékot adjak j-vel osztva. Hasonloan megmutatjuk, hogy (minden k-ra) a sorozat elsé k eleme koziil barmelyik
kettének a kiilonbsége (abszolat értékben) legfeljebb k& — 1 lehet. Tegyiik fel ugyanis, hogy az a1, as,...,ar szamok
kozott van ketts, melyek kiilonbsége a; — a; = n > k. Ekkor a sorozat els6 n eleme koziil az i-edik és a j-edik
(mivel éppen n a kiilonbségiik) ugyanazt a maradékot adna n-nel osztva. E két tulajdonsag egyiitt éppen azt jelenti,
hogy (minden k-ra) az {a1,as, ..., ar} halmaz k egymast kovets egész szambol all. Tovabba, mivel a sorozat végtelen
sok (kiilonbozs) pozitiv egészet tartalmaz, biztosan van kozottiik 2008-nél nagyobb, és ehhez hasonloan, a negativ
elemeknek koszonhetGen, 2008-nal kisebb szam is. Ha n-et akkorara valasztjuk, hogy a sorozat elsé n tagja kozott
legyen 2008-nal nagyobb és kisebb szam is, akkor az els6 n tag valamelyike 2008.

Tehat 2008 a sorozatban pontosan egyszer fordul el§ (és ez 2008 helyett barmely egész szamrol elmondhato).

Megjegyzés. A feladat feltételét végtelen sok sorozat kielégiti: tetszéleges ¢ egészre ilyen példaul a ¢, t + 1, ¢t — 1,
t+2,t—2,t+3,t—3, ... sorozat.



