I. megoldas. Az ABC haromszog teriiletét jelolje T'. Fejezziik ki T', x és n segitségével az N, F H; haromszogek
és az N, F Hy haromszogek teriiletét, ahol x € {1,2,...,n — 1}.

A BC oldalt a-val jeldlve: CN, = & zes BN, = g(n —x).

n
Mindkét haromszog teriiletét T' és harom kisebb haromszog teriiletdsszegének kiilonbségeként irhatjuk fel:

(1) Tn,rn =T = (Tara,a + TN, o + Tem, N, 0),

(2) TN, r,n =T = (Tara,n + TN, A + TeHoN, 1)

Irjuk fel a kis haromszogek teriiletét (felhasznéljuk, hogy ha két haromszogben a megfelels két oldal altal bezart
sz0g megegyezik, akkor a teriiletek ardnya az oldalak aranyénak a szorzataval egyenld):

TAFH1A=%.§.T:§7
TAFHQA:% _.T:%’
Topna = 3o r = 022,
TCHINZA:%.%, :%7
TCH2NZA:§'%' :25_”1“

Ezeket (1)-be és (2)-be beirva kapjuk, hogy:

1 n—=x x n+ax
1’ T =T(l--———— | =T"
() NeFH14 ( 2n 3n> 6n '
n—xr 2z 2n—x
2/ T =Tll--————+-—— =T .
(29 N.FHalA < 2n 3n> 6n

Kiilonb6z6 = értékekre T, pr, n értéke is mas lesz, és ugyanez igaz T, pu,n értékére is. Tehat az egyenld teriilet
haromszog-parokat csak igy kereshetjiik:

TN, Fa: A = TN, FH,A, VagYis

.n—l—x_T.Qn—y

T —
6n 6n ’

ahonnan z+y=n.

Lathato, hogy minden x értékhez pontosan egy y érték tartozik. Ezzel az allitast belattuk.

II. megoldas. A harmadik oldal két végpontjat jelolje Ny és N,,. Feltehetjiik, hogy a jelolések gy vannak meg-
valasztva, hogy az Ny, N1, ..., N, pontok ebben a sorrendben kdvetik egymaést, tovibba H; éppen az NoH, szakasz
felezSpontja. Ekkor az N;N, 11 szakaszok (0 < i < n) mind egyenld hossziak, legyen ez a hossz y.

T
Ha a haromszog teriilete T', akkor az NoH 1 F' és az N,HyF haromszogek teriilete egyarant o az NoHsF' és

T
N,, H1 F haromszogeké pedig —, hiszen ha két haromszogben a megfelels két oldal altal bezart szog megegyezik, akkor
a teriiletek aranya az oldalak aranyanak a szorzataval egyenld.



Jelolje m; az N;Hy F haromszog Hy F' oldalhoz tartoz6 magassagat, Q az NoIN,, és a Hi F' egyenes metszéspontjat,

m; T+
és legyen © = QNy. A parhuzamos szelSk tétele szerint —- = + y, amibdl
mo T

T ZT

Ebbél pedig mar kovetkezik, hogy az N;H1F haromszégek H;F oldalhoz tartozé magassaga egy n + 1 hosszlusagu

novekvs szamtani sorozatot alkot, melynek elsg tagja my, differenciaja pedig my - Y Ennek megfelelGen az N;H1 F
x
T
haromszogek teriilete egy olyan n + 1 tagd novekvs szamtani sorozatot alkot, melynek elsé eleme e az utolso6 pedig
T
3 Legyen ez a sorozat a,. Hasonloképpen az N; HoF' haromszogek teriilete egy olyan n + 1 tagt csokkend szamtani

T T
sorozat, amelynek els§ eleme 3 az utolso6 pedig e Legyen ez a sorozat b,. A két szamtani sorozat egyarant (n + 1)

tagbol all, a1 = bpy1, b1 = an41. Ezen két észrevételbsl adodik, hogy a; = by42—i, amibdl mar kévetkezik a feladat
allitasa.



