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Megoldas. Ismert, hogy barmely haromszog teriilete kiszamithat6 az — - (sin 2a+sin 23+sin 2) formaban, ahol R
a koriilirt kor sugara, «, 3, v pedig a haromszog belsd szogei. A formula kénnyen bizonyithato, ha a haromszog teriiletét
azon harom héaromszog teriiletének 6sszegeként irjuk fel, melyeket a koriilirt kor kézéppontjat a cstcsokkal 6sszekdts
absiny

2
teriiletképletet, valamint felhasznaljuk, hogy egy adott ivhez tartoz6 kozépponti szog kétszerese az ugyanezen ivhez

tartozo keriileti szognek.

szakaszok alakitanak ki a haromszog oldalaival. Ezekre a haromszogekre kiilon-kiilon irjuk fel a jol ismert ¢ =

A csucsokat a beirt kor kozéppontjaval 6sszekots egyenesek nyilvan a szogfelezdk lesznek. Mivel egyenld kertileti
szogekhez egyenls ivek tartoznak, az A1C és az A1 B ivek egyenlSk. Ugyanigy a By A iv is egyenld a B1C ivvel és a
C1A iv is egyenld a C1B ivvel. Mivel a két iv Osszegéhez tartozo keriileti szog egyenld a két ivhez tartozo keriileti
szogek Osszegével, azért

Bty _a+ty _a+p

- Tu ﬁl - 2 y M1 = 2 ’

ahol ay, B1 és 1 az A1 B1C1 haromszog belsé szogei. Az Ay B1C1 haromszognek ugyanaz a koriilirt kére, mint az ABC
haromszognek, ezért koriilirt koriik sugara is egyenls. Igy az Ay B1C) haromszog teriilete az iménti képlet alapjan:
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- (sin2aq + sin 27 + sin 2v7).

Ez — a haromszog bels6 szogei kozti Osszefliggést, a szinuszfiiggvény tulajdonsagait és a fentieket is figyelembe
véve — a kovetkezSképpen alakithato at:

R2
T = = - (sin 20 +sin 261 +sin2m) =

R2

= < (sin (8 +7) +sin (a+7) +sin(a + 5)) =
R2

o (sin (180° — a) + sin (180° — ) + sin (180° — 7)) =
R2

= &+ (sina+sin§ +siny).

Ezzel a feladat allitasat belattuk.

Megjegyzés. Az A1 B1C1 haromszog belss szogeinek kiszamitasa utan lathato, hogy az Ay B1C1 haromszog barmilyen
ABC haromszog esetén hegyesszogu.



