Megoldas. A sokszog mindegyik b oldaldhoz létezik a szoban forgd maximaélis teriiletd héromszog: ennek b-vel

szemkozti cstcsa a b egyenesétdl legtavolabbi cstics P-ben (8. dbra). A megoldas soran egy XY Z haromszog teriiletét
[XY Z)-vel, a P sokszog teriiletét pedig [P]-vel jeloljiik.

3. dbra

Els6 észrevételiink az, hogy ha egy sokszog szogei kozott a 180°-ot is megengedjiik és az oldalakon tjabb csiicsokat
vesziink fel, akkor sem P teriilete, sem a P oldalaihoz rendelt teriiletek Gsszege nem valtozik (4. dbra). Ezért P minden
csticsabol hizzuk meg azt a félegyenest, amely P teriiletét felezi (folytonossagi meggondolasok miatt ilyen félegyenes
minden cstcshoz létezik), és e félegyenesnek a P hatéraval valo masik metszéspontjat vegyiik fel a cstcsok kozé. Igy

az A1 AsAs ... Ay, sokszoget kapjuk, melynek teriiletét az A; A, +; egyenes minden i-re felezi (5. dbra). (Az indexelés
mod 2n ciklikus.)

AS A4 A5

5. dbra

Az Aj A, 68 Ajr1 Anrir egyenesek tehat felezik a sokszog tertiletét, igy a P belsejében metszik egymast (6. dbra);
JelOlje a metszéspontjukat Bz (1 < ) < ’)’L) Ekkor [A»LAZ+1B1] = [An+iAn+i+1Bi]7 hiszen AiAi+1 és AnJriAnJriJrl is felezi
P teriiletét. Legyen t; = [A;A;4+1B;]; ekkor t; = t,,4; és B; = Bp.



At

An+i+1

An+i
6. dabra
2n
Azt allitjuk, hogy az A; A; 1 B; haromszogek lefedik P-t, és igy Zti > [P]. Ehhez vegyiik észre, hogy adott i-re
i=1

az A;A;11B; és az Ay Apyit1 haromszogek belsejének egyesitése azon P-beli pontok halmaza, amelyek az A; A,
és Ajr1An1i11 félegyenesek ellentétes partjan vannak. (Ha egy P-beli X pont nincs ezeken a félegyeneseken, akkor
ez azt jelenti, hogy az A;A, ;X és az A;11Anyi41X haromszogek ellenkezs koriiljarasuak.) Tekintsiik ezutén a P
egy tetszbleges bels6 X pontjat, amelyik egyik A;A; 11 félegyenesre sem illeszkedik. Ez a pont a fentiek értelmében
az A1 An+1 6s az A1 A; fégyenesek ellentétes partjan van, igy az A1 Any1, Ao Anto, ..., ApAan, App1 A félegyenesek
sorozatdban van két szomszédos, az A;An4; és az Aj11Antiv1, amelyeknek X szintén az ellentétes partjan van. Ez
pedig éppen azt jelenti, hogy X benne van az A;A;41B; és az Ay Anyir1Bi haromszogek egyikében (6. dbra).

Legyen az A; A; 11 oldalhoz tartozé maximalis teriiletd haromszog teriilete M;. Mivel [A; A;11B;] = [AntiAntit1Bil,
ezért BZAAZ . BiAi+1 = B’LATL+Z . BiAn+i+1- Ekkor vagy BZAAZ S BlAn+fL és B»L'AiJrl Z BiArnJrfL'Jrl vagy pedlg BlAl Z
BiApti és BiAi1 < BiApiiti.

Az els6 esetben
[AiAip1 Anyi]  AiAny

[AiAi—i-lBi] o Al.BZ
A maésodik esetben hasonléan kapjuk, hogy

[AiAi1Anyiv1]  AigiAnyin

> 2, ésigy M; > [AjAip1Anyi] > 2t

Z 2, és igy ekkor is Ml Z [AiAi-i-lAn-i-i-i—l] Z 2@'.

[A;Ai1Bi]  AiaBi
2n 2n
Mindenképpen igaz tehat, hogy M; > 2t;. Ezeket az egyenlGtlenségeket Osszegezve kapjuk, hogy ZMi > 22751' >
i=1 i=1

2[P], és ezt kellett bizonyitanunk.



