Megoldas. Az elsé feltétel azzal ekvivalens, hogy PA: PB = CA : CB. Vagyis P vagy rajta van AB szakaszfelezs
merGlegesén (ha CA = CB), vagy arra a k. Apolloniusz-korre illeszkedik, amely azokat a pontokat tartalmazza,
melyeknek az A és B pontoktol mért tédvolsaguk ardnya CA : CB # 1. Ugyanigy kapjuk a PA- BC = PC - AB
feltételbdl, hogy P szintén rajta van vagy AC szakaszfelez6 mer6legesén (ha BA = BC), vagy pedig azon a kg
Apolloniusz-koron, amely azokat a pontokat tartalmazza, melyeknek az A és C' pontoktol mért tavolsaguk aranya
BA: BC # 1.

Az Apolloniusz-koroket konnyen megszerkeszthetjitk. Szimmetrikusak a két alappont 6sszekotd egyenesére, ezért
pl. k. kozéppontja az AB egyenesen van, nyilvan athalad a C' cstucson, a szogfelezd-tétel miatt pedig a C-bdl induld
szogfelezének az AB oldallal alkotott F, metszéspontjan is. Vagyis kozéppontja CF, szakaszfelez$ merélegesének és
AB-nek a metszéspontja. Az igy megszerkesztett két kornek (illetve esetleg egyenesnek) a haromszog belsejébe es6
metszéspontja szolgaltatja a P pontot.

Mindig pontosan egy ilyen P pont létezik, mert a k. kdrnek a C-t F,.-vel 0sszekotd rovidebb ive végig a haromszog
belsejében halad. Ez az elfajuld esetben trividlisan teljesiil, ha pedig példaul 5 > «, akkor abbdl kovetkezik, hogy az
O.C A sz6g derékszognél nagyobb, ahol O, a k. kdzéppontja. Ezt egyszeri szogszamolassal igazolhatjuk: mivel a BCF,
héromszéghen a BCF.< = %, a BF.Ca=a+ %, ezért az O F.C egyenl§ szard haromszog miatt CO . F.<< = — «,

tehat O.CB< = «, és végiil az O.C A< = a + v, ami nagyobb 90°-nal, mivel az ABC haromszog hegyesszogi.



