Megoldas. Tekintslink egy tetszéleges ellipszist. Egyik fokuszanak a nagytengely végpontjaitél vett tavolsaga
legyen f, illetve d + f, ahol tehat d a két fokuszpont tavolsaga. Irjunk az ellipszis koré egy T téglalapot ugy, hogy a
téglalap oldalai ne legyenek parhuzamosak az ellipszis tengelyeivel, majd htzzunk a fékuszpontokon &t parhuzamosokat
a téglalap oldalaival. Ezek egy kisebb T” téglalapot zarnak kozre. T oldalait jeldlje A, B, a T' megfelels oldalai pedig
legyenek a, illetve b. A fokuszpontoknak T oldalaitol mért tavolsaga legyen x és y ugy, hogy A = a+ 2z és B =b+ 2y
(dbra).

Ismeretes, hogy ha az ellipszis egyik fékuszabol annak egy érintGjére merslegest allitunk, akkor a meréleges talp-
pontja az ellipszis f6korére (nagytengelye Thalesz-korére) esik. Ennek alapjén latszik, hogy T” oldalegyenesei T' oldalait
a f6koron metszik. Ezért

w(a+ax)=ylb+y) = fld+f),

hiszen mindhéarom szorzat a fokuszpont fékorre vonatkozo hatvanya. A Pitagorasz-tétel szerint pedig d? = a? + b.
A koriilirt téglalap oldalainak négyzetosszege:

A2+ B> =(a+22)+ (b+2y)° =a®> +4z(a+2) + B>+ 4y(b+y) = &> + 8f(d + f)

csak az ellipszist6l fliggs allando. Ez egyenls az ellipszis tengelyeinek négyzetosszegével, ami a tengelyparhuzamos
téglalap esetén lathato.

Ebbél kovetkezik, hogy egy téglalappal pontosan akkor fedhet6 le az ellipszis, ha oldalai nem révidebbek az ellipszis
kistengelyénél, és az oldalainak négyzetosszege legalabb akkora, mint az ellipszis ezen allandéja. (Ugyanis az utobbi
feltételek esetén vagy hosszabb a téglalap mindkét oldala az ellipszis nagytengelyénél, igy trividlis a fedés, vagy az
ellipszisnek van két parhuzamos érintGje, amelyek tavolsidga a téglalap egyik oldala, ekkor viszont a ra merdleges
érintSk tavolsaga legfeljebb akkora, mint a téglalap masik oldala, tehat most is lefedhets az ellipszis. A forditott irany
is kénnyen igazolhato.)

Esetiinkben (a decimétert tekintve hosszegységnek)

142 +13% > 162 + 102,

és az oldalak hosszabbak a kistengelynél, vagyis a feltételek teljesiilnek, tehat az asztal letakarhatd az adott teritével.



