13
I. megoldas. A bizonyitast teljes indukcioval végezziik. Az allitds n = 1-re igaz, hiszen T= 2.12 1.

Tegyiik fel, hogy az allitas igaz n-re:

B4+ +55+... 4+ @2n—1)° o
1+3+5+...+(2n—1) '

14+ (2n—1))-
Ekkor1—|—3—|—5+...—|—(2n—1):( +(n2 ) D = n? miatt

P43 455+ ...+ @2n—1)% = (2n% — 1)n?
Ezt felhasznalva
(1) P+3+5+... +2n—1+2n+1)° =202 = Dn?+ 2n+1)°.
Ha az allitast felirjuk (n + 1)-re, majd a bal oldal nevezGjével beszorozzuk mindkét oldalt, a kovetkez6t kapjuk:
B4+3 458+ +2n-1)°+2n+1)° =2 +1)> - 1)(n+1)%

Ebbe beirva (1)-et:
@2n? - )n® + (2n+1)° = (2(n+1)> = 1) (n+ 1)?,

végiil a zarojeleket felbontva
ot +8nd +11n% +6n+1=2n*+8n%+11n% +6n+1,
ami azonossdg. Tehat az allitas valoban igaz tetsz6leges n esetén.

1+ 2n-1
II. megoldas. Tudjuk, hogy 1+3+5+ ...+ (2n—1) = M -n = n?. Probaljuk meg a kobos részt is

2
1\ 2
egyszeriibb alakra hozni, azt felhasznalva, hogy 13 + 23 + ... +n® = (%) :

P+3+5%+.. . +@2n—1°=13+2°+...(2n)° - [23+43+...+(2n)3} =

_ {271(271 +1)

5 }2—8(134—234—...—0—713)—n2(2n—|—1)2_8{Mr_

2
=n22n+1)° = 202(n+1)> = n2(4n® + 4n+ 1 — 2n — 4n — 2) = n2(2n> — 1).
A bizonyitandd egyenlGség bal oldala:

B4+3 4. +2n-1)°" n?@2n?-1)
1+3+...+(2n—-1) n2

=% 1.

Az allitast igazoltuk.



