Megoldas. El6szor teljes indukciéval belatjuk, hogy tetszdleges 0 < j < 7 esetén:
(1) Qi+ ai—j = 2@1'(1]‘.

j = 0-ra, j = l-re az 4llitas a sorozat képzési szabalya szerint igaz.
Tegyiik fel, hogy (1) minden 0 és j kozotti indexre igaz; belatjuk, hogy akkor (j + 1)-re is teljesiil:
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Qitj1+ Qimjo1 = Faitj — Qitj-1 + 30i—j — Gimjy1 = 5(20i05) — 205051 =

2
= 2ai <§aj — ajl) = 2aiaj+1.

Az i =4n, j = 3n valasztassal (1)-bdl azt kapjuk, hogy az, + a, = 2a4nasy,.

i = 2n, j = 2n mellett azt kapjuk, hogy as, + ap = 2a3,. Ehhez hasonléan as, + ag = 2a2, végil i = 2n, j = n
valasztéassal as, + a, = 2a9,ay,.

Ezeket az egyenleteket felhasznalva ar, felirhat6 csak a,, segitségével:

arn = an(64a — 112a} + 56a2 — 7).
n =5 és n = 35-re ebbdl azt kapjuk, hogy:

azs = a5(64al — 11242 4 5602 — 7), ao4s = azs(64als — 112a35 + 56a35 — 7).
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A képzési szabéaly alapjan kiszamithato, hogy as = CYER Vizsgaljuk meg, milyen pontossaggal kell as, illetve ass értékét

a képletbe helyettesiteni, hogy ag4s-6t 10~° pontossaggal ismerjiik. Ha as-6t 10~ pontossaggal irjuk be, akkor ass-ot
legalabb (1 +6-64 441124 2-56)10"™ azaz legalabb 10~ "3 pontossaggal kapjuk meg a hibaszamitas szabalyai
miatt. Felhasznaltuk, hogy as < 5 valamint azt, hogy 64al — 112a3 + 56a% — 7 < 1, és mindenhol feliilrél becsiiltiik a
hibat. Ezért, ha azt akarjuk, hogy aq4s 6t0dik tizedesjegyében legfeljebb 1-et tévedjiink, akkor biztosan elég, ha as-6t
12 jegy pontossaggal szamoljuk.
Kiindulva abbdl, hogy a5 = 0,991 769 547 325, kapjuk, hogy a245 =~ 0,999 97, tehat 0,999 95 < a245 < 0,999 99.
Ezzel belattuk, hogy a sorozatnak van 0,9999-nél nagyobb eleme.



