I. megoldas. Tekintsiink egy, a két gomb kozéppontjan atmend tetszéleges sikmetszetet. Jelolje a sikmetszetben
lathaté két kor kdzéppontjat O, és Oz, metszéspontjait pedig Py és Ps.

N
\

57

P1O102< = 90°, hiszen a P;0O105 haromszog oldalai Pitagoraszi szamhéarmast alkotnak, és a kérdéses szog a
haromszog atfogojaval van szemben.

Jelolje O104 és Py P, metszéspontjat M. Tudjuk, hogy két kor metszéspontjait 0sszekots egyenes merdleges a két
kbzéppontot 0sszekots szakaszra, vagyis Pt MOq<t = 90°.

A fentiekbdl kovetkezik, hogy M = Oq, vagyis O illeszkedik a P P; szakaszra.

Visszatérve a térbe: a két gomb koz0s része két gombszeletbdl all (melyeket egy O kbzépponta, O1Os-re merdleges
sikban levé korlap valaszt el), ezek koziil az egyik a kisebbik gomb felével egyenls. Ez utobbi gombszelet térfogata V4,
a masik térfogata V5. A gombszelet magassiga legyen mq, ennek értéke: m; =5 —4 = 1. A gémb, illetve gbmbszelet
térfogatanak képletét felhasznélva:
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A két gbmb kozos részének térfogata Vi + Vo = 3T ~ 71,21.

II. megoldas. A két gomb kézéppontjan dtmend sikkal elmetssziik a két gombot. A sikmetszet egy 3 és egy
5 sugaru kor lesz, a két kor kozéppontjanak tavolsaga 4.

Helyezziik el a két kort egy koordindta-rendszerben tgy, hogy a kdzéppontjuk illeszkedjen az z tengelyre, és a
nagyobbik kor érintse az y tengelyt. Ekkor a két kor egyenlete:
(x—9°+4>-9=0,
(z—5)° + 9> —25=0.
A két kor metszéspontjainak koordinatait ki tudjuk szamolni, ha a két egyenlet bal oldalat egyenléveé tessziik: z2 —
182 + 72 = 22 — 10z, ahonnan z = 9 és y = £3.

A keresett testet két részre bontjuk és a térfogatot integralassal szamoljuk ki. Az egyik rész a kisebb, a masik a
nagyobb sugart kor « tengely koriili forgatasaval keletkezik. A kisebb kor esetén f2(z) = —2 + 18z — 72, a nagyobbik



kor esetén pedig f3(r) = —2? + 10. Ezek alapjan:
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A két térfogat Osszege: Vi + Vo = —.
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