I. megoldas. Az ABC' derékszogii haromszogben a stulyvonalakat két csoportba osztjuk.
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I. eset: A befogohoz tartozé silyvonalat meghuzva a BCD haromszog is derékszogi, ezért T +a? = 5%, azaz

b2
56,25 — a? = T Innen a < /56,25 = 7,5.
Helyettesitsiik be a lehetséges egész a értékeket, azaz a = 7,6,5,4,3,2,1. Csak az a = 6 esethez kapunk b-re egész
szamot, ekkor b = 9. De ez sem ad megoldast, mert az a® + b* = ¢ Osszefiiggésbol ¢ = 81 + 36 = 117 adodik, ami
nem négyzetszam.

II. eset: Ha az s sulyvonal az atfogohoz tartozik, akkor ¢ = 2s = 15. Most a® = 225 — b?, ahol a b lehetséges
értekei 1,2,...,14. Csak a b =9, illetve a b = 12 esetén kapunk a’-re négyzetszamot. Ezekben az esetekben azonban
(a;b;¢) # 1, igy ekkor sem kapunk megoldast. Tehat nincs ilyen derékszogi haromszog.

II. megoldas. Jelolje a és b a derékszogt haromszog két befogodjat, ¢ pedig az atfogot.

Ha az atfogohoz tartozo stlyvonal hossza 7,5, az egyben azt is jelenti, hogy ¢ = 15. Vagyis a® + b* = 225. Mivel
225 oszthaté 3-mal, a bal oldalon all6 kifejezésnek is oszthatonak kell lenni 3-mal. Egy négyzetszam 3-mal osztva 0
vagy 1 maradékot ad, igy két négyzetszam Osszege csak akkor lehet 3-mal oszthato, ha mindkét szdm oszthaté 3-mal.
Ekkor azonban a, b és ¢ nem relativ prim.
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Ha az egyik befogohoz tartozoé stlyvonal hossza 7,5 (legyen ez példaul a b oldal), akkor a? + il 7,52, ahonnan

(2@)2 +b% = 225. A jobb oldal oszthat6é 3-mal, igy az eléz6ekben leirtakhoz hasonléan kapjuk, hogy 2a és b is oszthato
3-mal, ezért a és b is, tehat (a;b;c) # 1, a feladat feltételével ellentétben.



