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Megoldas. Azt allitjuk, hogy egy tetszéleges N szamot < 9 >—féleképpen lehet felirni harom pozitiv egész szam

Osszegeként, ha az dsszeadandok sorrendje is szamit.

Ennek bizonyitasdhoz képzeljink el N darab golydt egy sorban egymads mellé helyezve. Pontosan annyiféleképpen
lehet az N-et harom szam Gsszegére bontani, ahanyféleképpen az N golyot harom csoportba tudjuk osztani ugy, hogy
a csoportok sorrendje is szamit. Ahhoz, hogy az N darab goly6t harom csoportba osszuk, a koztiik levd N — 1 darab

N-1
— képzeletbeli — valasztovonal koziil kell kivalasztanunk kett6t. Ezt ( 9 >—féleképpen tehetjiik meg.
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A feladat azon feltételét, hogy 1 és k kozotti szamokra kell osztanunk a 2007-et, még nem vettiik figyelembe.

) , hiszen ekkor csak N-et nem hasznélhatjuk fel, de eddig

2007 nem irhato fel ilyen alakban, de egy hozza kozeli szam, a 2016 igen: 2016 =

Ha k = N —1, akkor a felirdsok szama ugyanagy ( 9

sem hasznaltuk.

Ugyanez igaz k = N — 2 esetén is.

Ha k = N — 3, akkor nem szamolhatjuk az (N — 2), 1, 1 esetet és ennek tovabbi kétféle sorbarendezését.

Ha k = N —4, akkor az el6z6n kiviil nem hasznalhatjuk még az (N —3), 2, 1 esetet, aminek Gsszesen 6 permutécidja
van.

N -1 N -1
Ezért k = N — 4-re az Osszes eset: < 9 > —3—-6= < 9 ) — 9. Mivel 2007 pontosan 9-cel kevesebb, mint
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2016, azért N = 65 és k = 65 — 4 = 61 esetén a megfelels felirasok szamas: ( 5 ) — 9 = 2007.

Megjegyzés. Altalaban, 2k > N és N — 1 > k esetén a lehetséges felirasok szama:

N -1 3 N-1-k
2 2 '
A jo esetek szaméat ugy kapjuk meg, ha az 6sszes eset szamabol kivonjuk a rossz esetek szamat, vagyis azon felbontasok
szamat, ahol az egyik tag k-nal nagyobb. (2k > N miatt csak az egyik tag lehet ilyen.)

A rossz eseteket kell 6sszeszamolnunk. Tekintsiik az el6z6 golydkat, és vegyiik elGszor azokat az eseteket szamba,
amikor az elsG csoportban van k-nél t6bb golyd. Ez azt jelenti, hogy a (k + 1)-edik golyotol kezdve az N-edik golyodig

—-1-k
a talalhaté N — 1 — k képzeletbeli valasztévonal koziil kell 2-t kivalasztani, amit 5 >—féleképpen tehetiink
meg. A k-nal tobb golydt tartalmazo csoport nem csak az els6 lehet a hdrom koziil, ezért még 3-mal meg kell szorozni
N-1-k
-t.
"

Megoldas még: N = 121 és k = 61; N = 71 és k = 53; valamint N = 91 és k = 53.



