I. megoldas. Jeldlje S az A; As A3 haromszog stlypontjat, F; pedig az A; Ay oldal felez6pontjat.

Az

Mivel F;F; az A1 Ay A3/ kbdzépvonala, az F; F; parhuzamos A; Aj-vel, és fele olyan hosszi. Emiatt az A; Ap Az/A-et
egy S kozéppontu, A\; = —— aranyu hasonlosagi transzformacié az Fy Fo F3/\-be viszi.

Ugyanakkor K.S; = 2S5 F;, és a K, S;, F; pontok egy egyenesbe esnek. Emiatt az Fy Fo F3/\-et egy K kozépponti,
Ay = ; aranyt hasonlosagi transzformacié az S1S2S3/A-be viszi. Igy az 515553 haromszog oldalai parhuzamosak
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az A1 As Az haromszog megfelel§ oldalaival, ezért az A; A A3 haromszoget egy (A3 = A1 - Ao = —5°3= "3 ara-
nyt) kozéppontos hasonlosag viszi at az S15253 haromszogbe, tehat a hasonlosag kozéppontjan az A;S; szakaszok
athaladnak.

Al A

II. megoldas. FiF3 az A1 As A3/ kozépvonala, igy FyF3 = 3 6s a két szakasz pérhuzamos. Tudjuk, hogy a

sulypont a silyvonal oldalhoz kdzelebbi harmadolopontja. Ezek alapjan a K Fy F3/\-ben a parhuzamos szelGszakaszok
tételének megforditasa miatt:
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5193 = -F1Fs = -A1A
123 = gl = wAids,
és 5183 || F1F3.
II. megoldas. Ezekbdl kovetkezik, hogy A;S5351 Az trapéz, és alapjainak arénya
5153 : A1A3 =1:3.

Tudjuk, hogy a trapéz atloi az alapok ardnyaban osztjak egymast, vagyis SsM : MAs = S1M : MA; =1: 3.
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Hasonld gondolatmenettel belathato, hogy 415951 As trapéz, és atloinak metszéspontjat N-nel jelolve SN : N Ay =
SlNZNAlzll?).
Mivel S1M : MAy; = S1N : NA; =1: 3, azért M = N, tehat a harom szakasz valoban egy ponton halad at.

II1. megoldas. Tekintsiink a sikon egy tetsz6leges O pontot, és inditsunk vektorokat O-bol az A;, S; illetve K
pontokba. A vektorokat jeldljiik a megfelel kisbetiikkel.
Mivel S; a K A; Ay, hiromszog sulypontja, a kévetkez6képpen irhato fel vektorokkal:
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Tekintsiik az A;S; szakaszok S;-hez kozelebbi negyedelGpontjat, melyet jeloljon P. A P pontba mutatd vektor igy
irhato fel:
a;+ap+k
_a;+3s; ai+3(+) _a;+a;j+a,+k
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Ez fliggetlen i valasztdsatol, tehat az A;S; szakaszok S;-hez kozelebbi negyedelGpontja ¢ mindharom értékére P.
A héarom egyenes valoban egy ponton megy at.

Megjegyzések. 1. A kovetkez6 gondolatmenettel taldlhatd ki, hogy a negyedelépont lesz a kdzos metszéspont: Ha

i JEURT aj +ap+k

talalunk olyan (pi, ¢i), (P, 4;), (Pk, qx) szampérokat, melyekben a szamok Osszege 1, és teljesiil, hogy az a;, %
a; +a;+k

vektorok p;-vel és g;-vel vett linearis kombinacioja megegyezik a;, % vektorok pj-vel és g;-vel vett linearis

al-+aj—|—k

kombinéaciojaval, illetve az ay, vektorok pg-val és gg-val vett linedris kombinécidjaval, akkor ez a kozos
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linearis kombinacié mindharom szakaszra illeszkedik. A (p;, ¢;) = (pj,q5) = Pk, qr) = (Z’ Z) szamparok megfelelGek,
a koz0s linearis kombinacié a szakaszok negyedel&pontja.
2. Tébben koordinatageometriaval oldottak meg a feladatot. Kiszamitottak példaul, hogy A;51 és AsSs, illetve

A151 és A3S3 metszéspontjanak koordinatai megegyeznek.

IV. megoldas. A feladat megoldasahoz hivjuk segitségiil a fizikat. Helyezziink egységnyi, példaul 1 kg-os tomegi
pontszerii testeket az Ay, As, Az, K pontokba. A rendszer helyettesitheté egy P-be, a rendszer tomegkdzéppontjaba
helyezett 4 kg-os testtel.

Tekintsiik el6szor az Ay, Aa, K pontokat. Ez a rendszer az egyenld tomegek miatt egy Ss-ba helyezett 3 kg-os testtel
helyettesithetd. A rendszer és igy az As-ba és Ss-ba helyezett testek tomegkozéppontja P, és két test tomegkdzéppontja
rajta van a pontok egyenesén, ezért P illeszkedik A3Ss-ra. Hasonléan lathatjuk be, hogy P illeszkedik A2Ss-re és A157-
re is. Ezzel a feladat allitasat belattuk.

Megjegyzés. Még tobbet is belathatunk ennek a modellnek a segitségével. Tamasszuk ala az A3Ss3 szakaszt. A rend-
szer pontosan akkor lesz egyensilyban, ha a tomegkozéppontjanal tamasztottuk ala. Ekkor lesz a forgatonyomatékok

P
eredGje 0. Tehat AsP -1 = PS3 - 3, amibdl 2
szakaszt.

= 3, tehat P negyedeli az A3Ss, és hasonloan az AsSy és az A15;
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