I. megoldas. Hasznéljuk az 1. dbra jeloléseit. Legyen a feltételeknek megfelel§ hir hossza 3z = AF, tavolsiga a

1
nagyobbik kor O kézéppontjatol y = CO. Legyen a nagy kor sugara r, a kis kor sugara ekkor 37

A

1. dbra

1
Tudjuk, hogy AB = BD = DE, BC = §BD, és igy AC = 3BC. A BKC haromszogre felirva Pitagorasz tételét:
(1) BC? = BK? - CK?,

e (5] ~(5)

Az AOC héromszogre felirva a Pitagorasz-tételt:

(2) A022A02—002’ AC: \/rz—y2_

Az AC = 3BC egyenlGségbe (1) és (2) jobb oldalat beirva, majd négyzetre emelve:

1 1
r?—y*=9 |:Z’I“2 — (ZTZ —ry + y2)] , ahonnan — 8y* 4 9ry —r* = 0.
Ezt y-ra megoldva:
—9rx7r 1
= s = =T =T.
Y1,2 16 =3 Y2

Az yo nem megoldas, hiszen ekkor a ,hiur” a két kor érintkezési pontja lenne.
Tehat a keresett hir a PO szakaszra az O-hoz kozelebbi nyolcadolé pontjaban emelt meréleges.

II. megoldas. Jeloljiik a korok altal a keresett egyenesbdl levagott egyenls hosszisaga részek hosszat 2m-mel.

A 2. dbrdn lathato ABC és BDE haromszogek Thalész tétele alapjan derékszoglek. A derékszogl hdromszogeket az
atfogohoz tartozo magassag hasonl6 haromszogekre osztja, s igy adodik, hogy az atfogdhoz tartozd magassag négyzete
egyenld az alap két részének szorzatéval. Ezt a fenti két haromszogre alkalmazva z(r—a) = m? és (r+a)(r—z) = (3m)>.
Az els6 egyenlet 9-szeresét behelyettesitve a mésodik jobb oldalaba:

2% = 9z(r — x), innen 822 — 9rz + 12 = 0.

Ennek megoldasai x =1 és z = g, de a kett6bdl most is csak az utobbi megfelels.

2. dbra



1
Az egyenest tehat a nagy kor kézéppontjatol a sugara g—énél kell meghiiznunk. A nyolcadolas szakaszfelezésekkel
megoldhaté.

Megjegyzés. A hasznalt tétel az an. magassagtétel. Ugyanezekkel az egyenletekkel kell szamolni, ha valaki a korhoz
bels pontbdl huzott szelGszakaszokra vonatkozo tételt hasznélja fel.

III. megoldas. Legyen a K kor sugara R, a k koré pedig r. Helyezziik el a koroket egy olyan koordinatarendszerben
a 3. dbrdnak megfelelGen, amelyben R = 2. K kozéppontja az origd, k kozéppontja az (1;0) pont, a korok kozéppontjara
illeszkedd egyenes az x tengely. A keresett hir erre meréleges, egyenlete tehat © = z¢ alaki, ahol 0 < zg < 2. Végpontjai
legyenek Py és Ps, a k korrel alkotott metszéspontok Q1 és @2, az x tengellyel vett metszéspont pedig T'. Tudjuk, hogy
Q1 és Q2 a P P, szakasz harmadolépontjai, T felezi a QQ1Q2 szakaszt, igy 37TQ1 = T P;.
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3. dbra

Irjuk fel a két kor egyenletét, majd a fenti egyenlséget felhasznalva szamoljuk ki Q1 és P, kozos abszcisszajat,
amirgl tudjuk, hogy pozitiv.

K egyenlete 2° + y* = 4, ahonnan y = /4 — 22.

k egyenlete (z —1)> + 4% = 1, amib6l y = v/ —22 + 2z.

Azt az xy szadmot keressiik, amelyre 3 - \/—xg + 29 = \/4 — a2

Négyzetre emelve és rendezve:

(1) 423 — 970 + 2 = 0.

1 1
Az egyenlet megoldasa a 2 és az i de csak az utobbi megfelels. Tehat xg = 1

Megjegyzés. Van egy tovabbi, igen meglepd szerkesztés is, amit a 4. dbra mutat.

4. dbra

A 3r sugart kor, melynek kézéppontja a két adott kor kdzéppontjat 6sszekots egyenes és K metszéspontja, kimetszi
K-bol a keresett hir két végpontjat. Valoban: a kor egyenlete az el6z6 koordinata-rendszerben: (z + 2)2 +y2 =9, és

a K kor 2? 4+ y? = 4 egyenletébol:
1 1 1 /63
P-ya—= =P (>4/=
1(4’ 16> 1(4’ 16>’

ami kielégiti az (1) kor egyenletét.



