I. megoldas. Legyenek a P cstccsal szomszédos csicsok A, B és C. Az ABCP tetraédernek a térfogata:

abc

Vapep = o

A tetraéder térfogatat masképpen is kiszamithatjuk, az ABC haromszog teriiletébdl és a hozza tartoz6 PM = m
magassagbol:
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A teriilet négyzetét a Héron-képlet segitségével kifejezve és dtalakitva:
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A Pitagorasz-tétel szerint az oldalak: 22 = a? + b?, y* = a® + %, 22 = b + 2, amibdl
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II. megoldas. Vegyiink fel egy derékszogi koordindtarendszert ugy, hogy a P pont az origbban legyen, a P-vel
szomszédos csicsok pedig rendre legyenek A(a;0;0), B(0;b;0), C(0;0;c). Ekkor a sik tengelymetszetes egyenlete:
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ezt abce-vel beszorozva:

bc-x+ac-y+ab-z=abc.




Ezt Osszevetve a sik myx + ney + nzz = d normadlvektoros egyenletével lathato, hogy a sik egy normaélvektora
n = (be; ac; ab). Az egységnyi hosszt normalvektort pedig agy kapjuk, ha ezt a vektort elosztjuk a sajat hosszaval:
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Az m tavolsagot megkaphatjuk PC = (0;0; ¢) és n. skalarszorzataként:
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II1. megoldas. Derékszogli haromszogben az atfogohoz tartozé magassagrol konnyen belathato, hogy
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Ugyanis b = ¢?m? = 4T? miatt
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Alkalmazzuk ezt az Osszefliggést elGszor az APC, majd a BPN derékszogi haromszoghen:

ahonnan




