I. megoldas. Egy pont lehet csak a feltételnek megfelels. Mutatunk egy ilyen pontrendszert, egy O kdzépponta
egység sugard korvonalon jeloljiink ki egy g hosszisagua korivet, és annak belsejében 2005 pontot. Ezek koziil barmely

ketts O-val egyiitt egy olyan egyenlGszart haromszoget hatdroz meg, amelynek O-nal 16v6 szoge is kisebb, mint 90°.

Két ilyen pont viszont mar nem lehet, mert hozzdjuk masik kett6t valasztva, a négy pont altal meghatarozott
Osszes haromszognek hegyesszogiinek kellene lennie. Ez viszont nem lehetséges: Ha négy pont egy konvex négyszoget
alkot, akkor annak valamelyik szdge tompaszog vagy derékszog. Ha pedig a négy pont koziil valamelyik a méasik harom
alkotta haromszogben fekszik, akkor e pontbol legfeljebb egy oldal latszik hegyesszog alatt.

Megjegyzés. Mutassunk olyan pontrendszert is, amelyben nincs olyan pont, amely barmely masik kett&vel hegyes-
sz0gd haromszoget alkotna.

A feladatnak arra a részére, hogy legfeljebb két ilyen pont van, két méasik bizonyitast is mutatunk.

II. megoldas. Tegyiik f6l, hogy P egy megfelel§ pont. Ha A egy t6le kiilonb6z6 pont, akkor a P-ben a PA-ra
allitott merdélegesnek az A-t tartalmazé oldalara kell esnie mind a 2006 pontnak, mert egy tuloldali B ponttal APB<
tompaszog lenne. Tehat P rajta van a 2006 pont konvex burkanak keriiletén.

A konvex buroknak a P-ben és a P-vel szomszédos két csicsaban egyarant hegyesszognek kell lennie. Viszont egy
konvex sokszognek legfeljebb harom hegyesszoge van. Igy ha a konvex buroknak legalabb négy cstcsa van, akkor P-n
kiviil nem lehet mas pont megfeleld.

Ha viszont a konvex burok haromszog, akkor egyik cstcs se lehet megfelels, ugyanis egy hdromszog belsé pontjabol
legfeljebb az egyik oldal latszik hegyesszogben.

Tehat legfeljebb egy megfelels pont lehet a 2006 kozott.

III. megoldas. Tegyiik fel, hogy az adott pontok koziil A és B is rendelkezik a megkivant tulajdonsaggal. Alitsunk
merdlegest az AB szakaszra a két végpontjaban. A tobbi pontnak a két egyenes kozott kell lennie. Vegyiik az AB szakasz
mindkét oldalan az AB-t6l legtavolabb es pontot (ha tobb van, koziliik az egyiket). Legyenek ezek C és D. Ekkor az
Osszes pont benne van az dbrdn lathato 4 téglalap valamelyikében. Viszont mindegyik téglalap benne van az atlojanak
a Thalész-korében, igy a benne fekvs pont az atlo két végpontjaval egylitt tompaszogi (vagy derékszogt) haromszoget
hataroz meg. Ez viszont ellentmond feltevésiinknek, igy legfeljebb egy megfelel§ pont lehet a 2006 kozott.




