Megoldas. Az 1. dbra szerint a P pont AB, AC és BC' egyenesekre vett meréleges vetiilete legyen rendre 17, Ts,
T5. Az A; ponton keresztiil htuzzunk parhuzamosakat AB-vel és AC-vel; a PT; egyenesnek az elbbi parhuzamossal
valé metszéspontja legyen Ao, a PTs egyenesnek az utdbbival valé metszéspontja pedig As. A B; ponton keresztiil
htizzunk parhuzamost PTi-gyel, igy kapjuk az A; As egyenesen a Bs pontot, majd Bj-en keresztiil a PT5 egyenessel
htuzott parhuzamos és az A; A3 egyenes metszéspontjaként a Bs pontot.
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1. dbra

Mivel A; és By szogfelezd pontok, a haromszog szomszédos oldalegyeneseitl mért tavolsagaik egyenlSk. Legyen az
A pont tavolsidga az AB és AC egyenesektdl hq, a By pont tavolsaga az AB és BC egyenesektdl ho.
Az A1 BBy és A; P Ay haromszogek hasonldak, mert By Bs parhuzamos P As-vel, a méasik két oldalegyenesiik pedig
megegyezik.
A hasonlosag arénya:
BBy A1By
PA, AP’

de B1B2 = |h2 — h1|, ezért

|ha — hi] _ A By AP

1 i PA, = ho — hql.
@) PA,  ap mmen Pda= b =l
Mésrészt az A1 B1Bs és A PAs haromszogek hasonlosédgabol ugyanigy felirhato:
PTy + hy AP AP
2 = PTy =TiAy+ PAy=h ha — hq).
(2) h A5, 1 142 + A 1+A1B1(2 1)

(Természetesen, ha P belsé pontja T7 As-nek, akkor

AP

PTy =hy — 1.5

(hl - h2)7

mivel akkor hy > hg és PTy < Ty Ay = hq, azaz PTi-re ugyanazt a kifejezést kapjuk.)
AP

(2)—b61 kifejezve PTQ—tZ PTQ = hl — hl, amibdl
A1By
AP AP AP
PT, +PTy=h ho — h hi—— — h; = ——ho.
1+ P12 1+A131(2 1)+ 1AlBl 1 A, B, 2
Végiil az A1C5By és A1T3 P héromszogek hasonlosédgabol felirhato:
PT; AP AP AP
- =" P15 = B, C: =h .
BiCs A B, mhem Hhsmmbesirpr = g
Osszegezve:
(3) PT, + PT, = PT;.

Tekintsiik most a PAT5 és PBT5 haromszogeket (2.dbra). A PABC harnégyszoghen PAC< = PATy<< = PBC< =
P BT3<, mert azonos ivhez tartozo keriileti szogek. Ebbdl kovetkezik, hogy a PATs és PBT3 haromszogek is hasonloak,
mert a derékszogeken kiviil egy tovabbi szogiik is megegyezik.
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2. dbra
. . PT3 P o
Ekkor a megfelel§ oldalak aranya: BB~ PA (3)-at felhasznalva:
@ PT,+ PT, PT,
PB - PAT

Szintén a PABC hurnégyszogben ABP< = Th1 BP< = ACP< = T>,C P<, mert azonos ivhez tartozé keriileti szogek,
vagyis a PT1B és PT>C haromszogek is hasonloak, mert a derékszogeken kiviil egy tovabbi szogiik is megegyezik.
A megfelels oldalak ardnya:

PT, PT, . PB
—f2 A . PTy = — PTb.
(5) pC ~ pp’ M 'Y pct?

Most PT; (5)-beli értékét irjuk be (4)-be PT; helyére:

22 - PTh+ PT,  PT,

PB pPA’
ahol PTy # 0-val egyszertsitve:
e N |
PC _
PB pPA’

1 1

! + = és ezt kellett bi itani
e T pp = pa o ezt kelle zonyitani.

majd atalakitva:



