Megoldas. A sorozat tagjai a képzési szabély miatt nyilvanvaléan pozitiv egészek. Legyen (minden n-re) d,, =
(an, ant1), ekkor d,,+1 0sztja anyi1-€t és anio-t; ezért osztodja dpant2 — Ant1 = ap-nek is. Igy, dpy1 | an €8 dpy1 | ant1
miatt d,11 osztdja az a, és a,11 legnagyobb kozos osztdjanak, d,-nek is. Specidlisan kapjuk, hogy
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minden n-re.
Tegyiik fel, hogy az (aj) sorozat periodikus; ekkor a szomszédos tagok legnagyobb kozos osztoibol allo (dy) sorozat
is periodikus. Lattuk, hogy ez a sorozat monoton fogyo, ezért csak konstans lehet:

d1=d2:...22d.
Ha d = 1, akkor ay,492 = apt1 + an > ap41 minden n-re, tehat a sorozat (a masodik tagjatol kezdve) szigoruan
monoton nove, igy nem lehet periodikus. Ha d > 3, akkor
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szerint az (agt1 + ag) sorozatnak van olyan részsorozata, amely szigortian monoton fogyo, igy maga a sorozat nem
periodikus. Akkor viszont az (a) sorozat sem lehet periodikus, feltételiinkkel ellentétben. Ezzel belattuk, hogy d értéke
csak 2 lehet. A sorozat elemeinek képzési szabalya tehat a kdvetkezs:
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a sorozat minden tagja a megel6z6 kettének a szamtani kozepe. Ebbdl szemléletesen latszik (illetve a fenti formulaboél

egyszeri atrendezéssel is adodik), hogy a sorozat szomszédos tagjainak kiilonbsége minden lépésben felezGdik:

Ap+1 — Ap

|an+2 - CLn+1| - 2

|az — a1
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ellentmondva annak, hogy az (ay) sorozat elemei (pozitiv) egészek. Igy a1 = ao, tehat (a1, az) = 2 miatt a; = ap = 2.
Ebbsl kovetkezik, hogy a sorozat minden eleme is 2; ebben az egyetlen lehetséges esetben a (konstans 2) sorozat
valéban periodikus.

Ha a; # aq, akkor |an42 — any1| = mutatja, hogy az n elég nagy értékeire |a, 42 — a,y1| nem lehet egész,



