Megoldas. Tegyiik fel, hogy az egymast kdveté n, n + 1, n + 2, n + 3 pozitiv egészek szorzata kobszam. Mivel
1:2-3-4 = 24 nem kobszam, n > 2. A szorzat primtényezss alakjaban mindegyik prim kitevGje 3-mal oszthato. Legyen p
egy ilyen primszam, ekkor a négy szam valamelyike oszthat6 p-vel. Ha p > 3, akkor a négy koziil csak egyetlen szam lehet
p-vel oszthaté, ellenkez6 esetben p osztana a két szam kiilonbségét, ami legfeljebb 3. Igy a négy szam barmelyikének
primtényezds alakjaban a 3-nal nagyobb primek kitevGje 3-mal oszthato. Specidlisan, ha a szamok valamelyike sem
2-vel, sem 3-mal nem oszthato, akkor maga is kobszam. Ilyen pedig biztosan létezik, hiszen a négy, egymast kovets
szam koziil ketts paratlan, és — kiilonbségiik 2 lévén — legalabb az egyikiik nem oszthat6 3-mal. Ebbé&l kovetkezik, hogy
a négy szam szorzatat e kobszammal elosztva a tovabbi harom szam szorzataként is kobszamot kapunk. Legyen ez a
harom szam a, b és ¢, ekkor kénnyen ellendrizhet6, hogy n® < n(n+1)(n+2) < abe < (n+1)(n+2)(n+3) < (n +2)°.
Ez azt jelenti, hogy abe csak ugy lehet kobszam, ha abc = (n 4+ 1)*. Azonban — minden n > 2 egészre —
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azaz abe szOba jove értekei koziil harom nagyobb, egy pedig kisebb, mint (n + 1)°. Tehat négy egymést kivets pozitiv
egész szam szorzata nem lehet kdbszam.



