Megoldas. A négyzetgyok alatt nem allhat negativ szdm, ezért 2 < x < 3. A négyzetgyokok értéke sem negativ,
; 02 2 . . PRI p .
igy elegendd y° = (Vo — 2+ V3 —x)~ legkisebb és legnagyobb értékét meghatarozni.

Legyen vz — 2 = u és /3 — x = v, ekkor az (u+v)° + (u — v)* = 2(u? + v?) azonosség szerint

(Ve—2+V3—2)’+(Vo—2-V3—2)°=2[(z-2)+ B -2)] =2.
Rendezés utan az v — 2 — /3 — & = z jelolést bevezetve:
P =2- (Vo—3-V3-z) =2-22
y? akkor lesz a legnagyobb, ha 22 a legkisebb, azaz 0. Ez akkor teljesiil, ha 2 — 2 = 3 — z, és innen = = 2,5. Ezen a

helyen z = 0, 4> = 2, tehat y legnagyobb értéke V2.
A legkisebb érték meghatarozasahoz tekintsiik az y° kifejezést:

V=@ -2)+B-2)+2/(z-2)3—2)=1+2/(z—2)(3—2)

alakban. A négyzetgyok definicidja szerint a masodik tag nem negativ, ezért y> > 1. Ez lehetséges is, ha a masodik
tag 0, azaz x = 2 vagy = = 3. Ezeken a helyeken veszi fel a kifejezés a legkisebb értéket, és ez v1 = 1.

1
Megjegyzés. Ha bevezetjiik a t = 2,5 — x valtozot, akkor |¢] < B és a kifejezés az 0j valtozonak pozitiv értékd paros

\/m+\/3——x—\/;+\/;—f(t).

/1 1
f és f? egyszerre minimalis és maximalis, f 2(t) =142 1 2, ez pedig a [O; 5] intervallumban a t valtozo szigortian

1
monoton fogy6 fiiggvénye: f2(0) = 2 > f3(t) > f? <—> = 1, tehat a szoban forgo kifejezés legkisebb értéke 1 (ha

fliggvénye:

2
1 )
t] = o azaz = 2 vagy x = 3), legnagyobb értéke pedig V2 (ha t = 0, azaz = = 5)



