Megoldas. Mivel A # D, az A, By, Bs pontok nem esnek egy egyenesre, ahogyan az A, C7, Co pontok sem. Tehat
az AB1By és AC1Cy haromszogek valoban léteznek. Vegyiik az eredeti haromszogek koriiljarasi irdnyat pozitivnak.
Sziikség esetén az indexeket felcserélve feltehetjiik, hogy az AByCi haromszoget A korili ¢ szogl forgatva nyujtas
viszi az AB2C5 haromszogbe, ahol 0 < ¢ < 7. Legyen a B1 AC) és By AC, irdnyitott szogek nagysaga «, tovabba a
hasonlésig miatt
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Ekkor az ABjBs haromszoget A koriili, a szdgl, A ardnyt forgatva nyujtas viszi az AC1Cs haromszogbe, ami az
elsg allitast igazolja. Ugyanez a forgatva nydjtas az 1. dbrdn feltiintetett b = By Bs irdnyitott egyenest a ¢ = C1Cs
irAnyitott egyenesbe viszi. Ezeket a D pont két részre osztja, melyeket nevezziink értelemszeriden bal, illetve jobb oldali
résznek.

1. dbra

A maésodik allitas igazolasahoz (2. dbra) vegyiik figyelembe, hogy az ABy By és AC1Cy haromszogek koriiljarasi
irdnya is pozitiv. Elegendd azt bizonyitani, hogy az A, By, Cy és D pontok egy korén vannak. Ez nyilvanvalo, ha By vagy
C1 egybeesik D-vel. Az nem lehet, hogy By a b egyenes jobb oldali részén, ugyanakkor C; a ¢ egyenes bal oldali részén
helyezkedik el, ekkor ugyanis az AB;C; haromszog negativ koriiljarasa lenne. Igy harom esetet kiilonboztethetiink
meg. Az 2. dbran lathato elss esetben mindkét pont a megfelel§ egyenes bal oldali részén helyezkedik el. Ekkor az A és
D pontok a B1C; egyenesnek ugyanazon oldalara esnek, és a By C; szakasz mindkettGbdl a sz6g alatt latszik, vagyis az
allitas kovetkezik a keriileti szogek tételének megforditasdbol. Ehhez teljesen hasonloan igazolhato az allitds abban az
esetben is, ha mindkét pont a megfelels iranyitott egyenes jobb oldalan van (3. dbra). Végiil, ha B; a b bal oldali, Cy
pedig ¢ jobb oldali részén van, akkor a B1C egyenes elvalasztja az A és D pontokat. Ekkor azonban a B;C} szakasz
D-bdl (r — «) sz0g alatt latszik, vagyis az AB; DCy négyszog hurnégyszog (4. dbra).
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