Megoldas. Tegyiik {ol, hogy létezik a megfelel§ aq,ao,...,a, sorrend. Ha ay = m valamilyen k& > 1-re, akkor
a1+ ...+ ag—1 ésay + ...+ ag—1 + ax kiilonbsége oszthaté m-mel, ezért ugyanazt a maradékot adndk m-mel osztva.

. 1
Igy sziikségképpen a; = m. Ezért a1 + ...+ am—1+am=14+2+...+ m= % - m biztosan nemnulla maradékot

ad (m > 1 miatt), vagyis nem lehet m-mel oszthatd, azaz m péros.
Megmutatjuk, hogy a kapott sziikséges feltétel, m parossiga elégséges is: minden paros m-re megadhaté egy kivant
sorrend. Ilyen példaul a kovetkezd:

m, 1, m—2, 3, m—4,5, ...,4 m-—3, 2, 1,

azaz a paros maradékok csokkend sorrendben az els§, harmadik, 6todik helyen stb., a paratlanok pedig névekvs
sorrendben a masodik, negyedik, hatodik helyen stb. Kiszamitjuk a; + ... + ax—1 + ax maradékat. Ha k = 2t péaros,
akkor az Gsszeg

m+14+m—2)+3+...+(m—-2t+2)+(2t—1) =
=(m+m=-2)+...+ (m—-2t+2))+(1+3+...+(2t—1)) =
:%((2m—2t+2)+2t) =(m+1t=t (modm),
mig paratlan k = 2t 4 1 esetén az Osszeg maradéka
t+(m—2t)=m—t=—t (modm).

Tehat a részletosszegek sorozatdnak m-mel val6é osztasi maradékai rendre:

0,1, -1, 2, =2, ..., m_—27 _m_—2, m,
2 2 2

)

az Osszes maradék, mindegyik pontosan egyszer.



