I. megoldas. Elég azt bizonyitani, hogy van a tarsasdgban 16 ember Ggy, hogy koziiliikk barmely kettG ismeri
egymést. Ekkor ugyanis koziiliik valakinek ismernie kell a fennmaradé 15 résztvevé mindegyikét; a tarsasagnak ez a
tagja tehat mindenkit ismer.

Ennek igazolasdhoz pedig n szerinti indukciéval azt bizonyitjuk, hogy minden 2 < n < 16 esetén van a tarsasagban
n ember ugy, hogy koziiliik barmely ketts ismeri egymast. Ez n = 2 esetén nyilvanvald, ha pedig 2 < n < 16 esetén
méar tudjuk, hogy van a tarsasdgban n megfelelé ember, akkor éket tovibbi 15 — n résztvevivel kiegészitve, van a
tarsasdgban valaki, aki mind a 15-6t ismeri. A szoban forgb n résztveviével egyiitt ez n 4+ 1 ember, akik koziil barmely
ketts ismeri egymaést.

II. megoldas. Nyissunk az Osszejovetelen két termet, és tetszés szerint kiildjiink be 15 embert az egyikbe, a
maradék 16-ot pedig a masikba. Ezutadn mindig abbdl a terembél kiildiink &t egyvalakit a méasikba, ahol éppen 1-gyel
tobben vannak, a kovetkezd modon. A feladat feltétele szerint van a tarsasdgnak olyan tagja, aki mindenkit ismer a 15
f6s terembdl. Kivalasztunk egy ilyen embert, és atkiildjiik a 16 f6s terembdl a mésikba. Vegyiik észre, hogy ha valaki
mar egyszer atkeriilt egy terembe, akkor ott mindenkit ismerni fog (azt is, aki csak késébb keriil oda, hiszen az csak agy
johet at, ha a terembdl mindenkit ismer). Ha valaki visszakeriil oda, ahol eredetileg volt, akkor — az eddigiek szerint —
mindkét terembdl mindenkit ismer, azaz az Osszejovetelen résztvevék mindegyikét ismeri. Tehat elég megmutatnunk,
hogy biztosan lesz valaki, aki kétszer cserél termet. Mivel Gsszesen 31-en vannak, azért (a skatulya-elv szerint) az elsd
32 atkiildés soran lesz olyan ember, aki kétszer is adtkeriil masik terembe, és éppen ezt kellett bizonyitanunk.



