Korandi Daniel megoldasa. Legyen r és s egész szam. Ha a legnagyobb k6z6s osztéjuk d, akkor r = dr; és
s = dsi, ahol az r1 és s; egészek egymashoz relativ primek. Tegyiik fel, hogy r oszt6ja s*-nek; ekkor dry | d*s} miatt
r1 | ds?. Mivel r; relativ prim s3-hez is, 71 osztoja d-nek. Ebbdl kivetkezik, hogy ha d osztoja egy t egésznek, akkor
r = dry osztoja t*-nek.

4ab — 1 és 4a® — 1 legnagyobb kozos osztoja osztja a két szam kiilonbségét, 4a(b— a)-t is, és mivel (mindkét eredeti
szamhoz hasonléan) relativ prim 4a-hoz, osztoja (b — a)-nak is. Az el6bbi megjegyzés szerint tehat

dab—1] (b—a)’.

Megmutatjuk, hogy ez pozitiv egész a-ra és b-re csak a = b esetén teljesiil. Tegyiik fel ezzel szemben, hogy b # a;
legyen példaul b > a. Ekkor

(-0
4ab — 1

Rendezve: 0 = b — 2a(1 + 2k)b + (a® + k), azaz b gyoke az

pozitiv egész.

22— 2a(1 4 2k)z + (a®* + k) =0

masodfoki egyenletnek. Jelolje az egyenlet masik gyokét ¢; ekkor b + ¢ = 2a(1 + 2k) egész, ezért ¢ is egész, és
be = a® + k > 0 miatt ¢ is pozitiv. Valamivel pontosabban:
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h—
a) =b+ a, tehat 0 < ¢ < (b+a) — b = a. Erre a ¢ egészre (b-hez hasonléan)
a

ezért 2a(1 + 2k) < 2a (1 +
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azaz 4dca — 1 | (a — 0)2, és 0 < c < a Az a = Db > ¢ = ay pozitiv egész szampar tehat ugyanazt az oszthatdsagi
feltételt teljesiti, mint a b > a szampér, csak éppen b; < b. Az el6bbi gondolatmenet igy megismételhets b és a helyett
bi-gyel és ai-gyel stb. Ezzel pozitiv egészek végteleniil csokkens b > b1 > ... sorozatat kapjuk, ami lehetetlen. Ez az
ellentmondés igazolja allitasunkat, és ezzel a feladat allitasat is.



