Lovasz Laszl6 Miklés megoldasa. (a) Mivel max{a;: 1 < j < i} > qa;, és min{a;: ¢ < j < n} < q;,
nyilvan d; > 0. Jeloljon k egy olyan indexet, amelyre d = di; hasonléan, legyen ay = max{a;: 1 < j < k} és
am =min{a;: k < j < n}. Tegyiik fel, hogy a feladat allitasaval ellentétben léteznek olyan z1 < zo < ... < z, valos

szamok, amelyekre |x; — a;| < > minden 7 < n-re. Ekkor azonban az
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egyenl6tlenségek Osszege: ag — ap, + Ty, — Tp < d.
Masrészt £ < k < m miatt £ < m, és ezért x,,, > xy. Igy viszont ay — @y + Ty — ¢ = dig + Ty, — T > d, ami az
el6bbi egyenl6tlenségnek ellentmond.

(b) Minden 1 < ¢ < n indexre legyen

max{a;: 1 <j<i}+min{a;:i<j<n}
T = )
2

Ez az x; sorozat valoban ndvekeds, mivel az 6sszeg mindkét tagja monoton noévs az ¢ fiiggvényében: bévebb szam-
halmaz maximuma legalabb akkora, mint a sziikebbé, egy halmazt szikitve pedig a minimum ugyancsak né. Az
A; =max{a;: 1 <j<i}és B;=min{a;: i <j <n} jelolésekkel A; > a;, > B;, d; = A; — B, igy
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Tehat minden i-re |x; — a;] < Bl < o azaz max {|z; —a;|: 1 < j <n} < o az (a)-ban kapott altalanos becsléssel

Osszevetve ez igazolja, hogy a valasztott x; szamok mellett (x)-ban egyenlGség all.



