Megoldas. Az n szam egyértelmten irhato fel n = 3% - m alakban, ahol k nemnegativ egész szam, m pedig 3-mal
nem oszthaté egész szam.

A2 =g jelolest bevezetve:
n n _ Bk-m 3k~m _ 2m m
4" 42"+ 1=4 +2 +1=a"4+a" +1.

Igazolni fogjuk, hogy A = a® +a+ 1| a®™ +a™ + 1.

Az a3 —at =d* - (a® - 1) =d’(a—1)(a®> + a + 1) = a’(a — 1) A azonossag szerint az a’ szam A-val vett osztési
maradékat csak az £ kitevd 3-as maradéka hatarozza meg (¢ tetszéleges nemnegativ egész szam lehet). Mivel m nem
oszthat6 3-mal, az m és 2m koziil az egyik 3-as maradéka 1, a masiké pedig 2. Igy az a®™ +a™ +1 és a® + a+ 1 szamok
A-val osztva ugyanazt a maradékot adjak. Mivel utobbi éppen A, ez a maradék 0. Tehat A = a® 4 a + 1 valoban osztja
a®™ 4+ a™ + 1-et. A feltétel szerint 4" + 2" + 1 = a®™ + ™ + 1 primszam, de oszthaté az 1-nél nagyobb a® 4+ a + 1
szammal. Ez csak agy lehet, ha egyenl6k, azaz m = 1. Ekkor viszont n = 3% .m = 3%, tehat n a 3-nak egész kitevGjd
hatvanya.



