I. megoldas. A tortek a kezdeti feltétel masodik része miatt mindig értelmezve vannak. Hozzunk kozos nevezdre

mindkét oldalon: 5 9 2 2
7. (Ita) —(1-a) o (148 —(1-b)"

(1-a)(1+a)? (1—b)*(1+1b)?

A szamlalokban a miveletek elvégzése utan igen egyszeri kifejezések adodnak (a nevez6kben is végezziik el a szorzast):

4 4b
a’ - a =p7.

(1 -a?)? (1-02)*

Osszunk 4-gyel és szorozzunk a nevezdkkel:

2

a® - (1-0%)"=b%-(1-a?".

Mindkét oldalon teljes négyzetek szerepelnek:

(a*b? — a4)2 = (b*a® - b4)2.

A feltételként szerepld azonossagot alkalmazva a zarojeleken beliil:
[a®(a® +b%) — a4]2 = [*(V” + a®) — b4]2.

A zéréjeleken beliil a miiveleteket elvégezve kapjuk, hogy: (a2b2)2 = (b2a2)2, ami nyilvanval6éan igaz, és mivel ekvivalens
atalakitasokat végeztiink, az eredeti allitas is igaz.

I1. megoldas. A feladat feltétele szerint a® + b* = a®b*. Ebbdl b*-et kifejezve:
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1 b = :
( ) a[2 _ 1
(a* — 1)-gyel azért oszthatunk, mert |a| # 1. Ugyanigy

b2
2 2= __—
( ) a b2 _ 1
Alakitsuk at a bizonyitandé egyenl@ség mindkét oldalét:

a’ a’ b’ b’

(1-a)* (1+a)?® (1-b° (140

a®+2a8+a"—a®+2a® —a” b0+ 20% + b7 — b7 + 265 — b7

(1= a)(1+a))’ a (1=b)1+b))

4a8 4b8
(a2 -1)> (2 -1)7%

at. a? 2:b4~ i ?
a?—1 2—-1) °

Helyettesitsiik be a zarojelben szerepld kifejezések helyére az (1)-ben és (2)-ben kapott értékeket:
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at- (1) =" (@),

a4b4 _ 0,41)4,

ami azonossag. Ezzel az allitast igazoltuk.
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Megjegyzések. 1. Kicsit modosul a megoldas vége, ha a® — 1, illetve b — 1 helyére irjuk be a feltételbsl kapott 2—2,
b2
illetve — kifejezéseket.
“ o 4

b
PR T l—gyel dolgoztak, és kihoztak példaul, hogy
a2 — _

a’b? = a® +b* — ami a feltétel. Ebb6l ugyan kovetkezik a kiindulo allitas, de nem ekvivalens azzal (mint ahogy t6bben
irtak). (Ahogy pl. a® = b*-bél sem kovetkezik a = b, de a = b-bél kovetkezik a? = b?.)

2. Sokan barmiféle megjegyzés nélkiil gyokst vontak és




