I. megoldas. Azt &llitjuk, hogy (6...6)° + 8...8 = 4...4 minden pozitiv egész n-re igaz. Az &llitast teljes
N—— —— N——
n jegy n jegy 2n jegy
indukciéval bizonyitjuk be. )
Tudjuk, hogy n = 1-re igaz. Tételezziik fel, hogy n jegy esetén fennéll az egyenlGség, vagyis (6...6)° +8...8 =

n jegy n jegy
4...4. Bizonyitando6, hogy
2n jegy
(6...6 )+ 8...8 = 4...4
SN—~— SN—~— SN—~—
n+1 jegy n+1 jegy 2n+2 jegy
A bizonyitashoz vezessiik be a kovetkezo jeloléseket: a =1...1, b= 1...1. E jel6léseket felhasznéalva azt kell bizonyi-
—— ——
n jegy 2n jegy
tani, hogy ha
(1) (6a)* + 8a = 4b,

akkor ,
(6-(10a+1))” + 8(10a + 1) = 4(100b + 11).

Kis atalakitasokat végezve, majd b helyére az (1)-bsl kovetkezs 9a” + 2a kifejezést irva:

36 - (10a + 1) + 80a + 8 = 400b + 44,
9(100a* + 20a + 1) + 20a + 2 = 100b + 11,
900a? + 200a 4 11 = 900a? + 200a + 11.

Azonossaghoz jutottunk, az allitas teljesiil (n + 1)-re is; a bizonyitast befejeztiik.

IL. megoldas. Az allitas két oldalat lépésenként alakitjuk at:

(6...6)°+8...8=4...4,
N——" N——" N——"
n db n db 2n db
(1...1)*-36+1...1.8=1...14,
N———" N——" N——
n db n db 2n db
1...1-4-(1...1-942)=1...1-4,
—— N——" ——"
n db n db 2n db
1...1:(9...942)=1...1,
—— N~ ——"

n db n db 2n db
1...1-(10" —14+2)=1...1,
n db 2n db

1...1-(10"+1)=1...1,
SN—~— S~——
n db 2n db
1...1-10"+1...1=1...1,
SN—~— N—~— =
n db n db 2n db
1...1=1...1,

N~ =

2n db 2n db

ami azonossag, tehat az allitds minden n-re igaz.
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III. megoldas. Mivel k... k =k - 9 az eredeti egyenlGség igy irhato:
n db
6- (10" — 1) 2+8 10" -1 10* -1
9 9 9

4
Mindkét oldalt §—del osztva:

(10°" —2-10" +1) + (2-10" = 2) = 10™" — 1,

Az allitas tehat minden n-re igaz.



