I. megoldas. A tortek nevez6i miatt a # —1 és b # —1. Rendezziik az egyenletet:

a+b+2 b+l4a+1
4 (a+1)(b+1)

(a+b+2)(a+1)(b+1)=4(a+b+2).

(a+1)b+1)=ab+a+b+1=a+b+2 mert ab=1. Igy
(a+b+2)(a+b+2)=4(a+b+2), innen (a+b+2)(a+b—2)=0.

Az els6 tényezd, mint lattuk, most (@ + 1)(b+ 1), ami a feltétel miatt nem lehet 0.
1
Ha a+b—2 =0, akkor b = = alapjén a + — — 2 = 0, ahonnan (a — 1)* = 0, tehdt a = 1, b = 1. Kénnyen
a a
ellendrizhetd, hogy ez valoban megoldasa a feladatnak.

IT. megoldas. Szorozzuk az (1) egyenlet mindkét oldalat 4(a + 1)(b+ 1)-gyel (a # —1, b # —1): (a+b+2)(a +
1)(b+1) = 4(a + b+ 2). Ha elvégezziik a miiveleteket, és az ab helyére mindeniitt 1-et irunk, akkor az a® + b* = 2
egyenlethez jutunk. Megoldjuk a kdvetkez§ egyenletrendszert:

a’?+b=2
ab=11"

A masodik egyenlet kétszeresét elGszor adjuk hozza az elsé egyenlethez, majd vonjuk ki az els6 egyenletbdl. Ekkor a
kovetkez6t kapjuk:
(a+b)°=4 }

(a—b)*=0

Azaz a+b=2vagy a+b=—2,illetve a =b. Igya=1,b=1vagya= —1,b= —1.
A kikotések miatt az egyediili megoldéas: a =1, b = 1.



