Megoldas: Legyen az ABC szabalyos haromszog oldala egységnyi, és jellje a harom kor sugarat rendre R, Ry,

R., ahol R, > Ry > R.. A haromszogbdl lefedett rész teriilete a korok osszteriiletének a hatoda. A legnagyobb kor
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sugara nem kisebb mint —, a haromszog oldalanak a fele, és nem nagyobb mint i, a haromszog magassaga. Ry és

R, legfeljebb 1 — R,, kiilonben a B és az A kozéppontu, illetve a C és az A kozéppontu kérok metszenék egymast. A
lefedett tartoményok teriilete novelhetd, ha az Ry és R, sugarakat 1 — R, értékre noveljiik. Ekkor ugyanis a két 1 — R,
sugartu kor érinti az A kdzéppontu kort, de nem érintik egymast és a szemkozti oldalakat sem, hiszen a sugaruk nem

1
nagyobb, mint 3 Az igy egyiittesen lefedett teriilet:

T= %(Ri + R} +R%) = %(Rﬁ +(1—Ry)’+ (1 - R,
Négyzetre emelés és rendezés utan a kovetkezs masodfoku kifejezést kapjuk:

T= g(ng — 4R, +2).

1 V3
Ez akkor maximalis, ha a zardjelben levs kifejezés maximalis. Keressiik meg azt az R, értéket az li; g] interval-

lumban, ahol a 3R? — 4R, + 2 értéke a lehets legnagyobb. A szélsGérték helyét a masodfoku kifejezés teljes négyzetté
alakitasaval lehet egyszertien meghatarozni:
2\* 2
3(Ra—= —.
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Innen leolvashat6, hogy a maximumot az [E; g] zart intervallum g—tél tavolabbi végpontjaban kapjuk. Ez az érték

3
a7, a haromszog magassaga. A lefedett teriilet tehat akkor maximaélis, ha a korok egyike a lehetd legnagyobb, érinti

a haromszog szemkozti oldalat és a masik két kort. A korok sugara ekkor ?, 1- ?, 1- ?

Megjegyzés. Fejes Toth Lészl, a magyar diszkrét geometriai iskola megalapitoja vizsgalta egybevagé korok legsi-
ribb elhelyezését a sikon. Erdekes problémak vetdnek fel a kiilonboz6 sugart korok vizsgalatakor. Ehhez kapcsolodik a
feladatunkban kapott elrendezés, hiszen ez tobb elhelyezési probléma optimalis megoldasaként is adédik. Ilyen példaul
a ket kiilonbo6z6 sugara kor legstiriibb elhelyezése a sikon. Egy hasonlé feladat: tekintsiik azt a sikbeli ,yizmolekulat”,
amelynek két kisebb atomja gy ardnylik a nagyobbikhoz, mint a feladatunkban kapott korok; mekkora lesz ilyen
esetben a molekuldk legsiiriibb elrendezésének a siiriisége, és milyen lesz az elrendezés szerkezete?

LA kdzelmaltban elhunyt Fejes T6th Ldszlorol szol6 megemlékezést 1d. lapunk 258. oldalan.



